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' BERNHARDI NIEUWENTIIT 

CONSIDERATIONES 

S E C U N D iE 

Circa calculi diflferentialis principiaj 

& 

Xcjponjio ad yintm NobUijftmttm 

G. G. L E I B N I T I U M. 

[ Ransmi/tis zi nds % mtn^xim Jutii & Augufti A. i ^^ 5. adii 
I Lipiicndbus > €onfpcdta<]ue in iifdem magni CeomccrsC 
\G. G. Ltihmtiif ad mocas mcas difficulcaccs cefponfianc* 
{nqu pocui noh ezimic gaudcrc^ mihique graculati, qUod 
. fepofica camifper, majorum > quibus dUtrahicur ncgocioruta 
cora, cakuli fui dif^rcQciaiis fundamcnca, rcmoKo cegmine, ocbi fiaa- 
thcmacicoapcrtcczpoLiere, Au(nori erudieidimo placueric. Qua^camcn 
cum di£cu!cacum non omnino mihi yidcancut immUaia , d ViHomiiis 
policioiis liicerarurac famiclaridimiidficihumanitaccargre latum Don id 
ipcrare audm » ti quae dcmondracionum macbemacicarum czadicudibcm 
xnioui obfervarc » adeoque inxdificandis poftca chcoremacis viatn uon 
iacis cucam (lerncre mihi vi(a fuut 9% hie c^ > qua decec y obfervanda 1 pro- 
cul habico omai contradicendi (ludio > vel mei ipfius ingratii^ proponam : 
quandoquidcm > ii minus (oiCztk geomccricac cenfcri debeant tcpecicarucn 
dif^ercutiacionum fuccefliones , non eziguus mihi labor (iiic frudlupc* 
ricrit. DeprincipiprUm quippt hujUs cakuU cerdciidine , POd cancorum 
Virorum auchoricacemy miuime dubicans 9 prxccrmulcalactsparcicula* 
riay cciamplurimacuivarum genera > in claflcs fuas ac loca diflerencia- 
lia. difpcfcueram 9 uc data curv;t cujafdam arquacione diflctcntiali aoc 
differentio'difFcienciali ipfiusconftru^oni (quod primatium , ni fallor ^ 
in calculo difFerenciali problcma eft] vario modo infervire poflcnt. Hoc 
cnim non mihi cantum % yerum U aliis hafce fciencias cra^ntibus , quan- 
dbquc contiugcre aucumo* ttcneglcdo ptincipioiumaccuracofacis exa- 
mines cditum quoddam cheorema> quod viti alioquin de republica ma- 
thematics plurimum merici nomcn frontegcftac, rola'^nYcutorisezifti- 

A nationc 

Digitized by VjOOQIC 




¥ Bernhardi Nieawentijt 

snaciooeffiOtiproGeoniecricdadumatnus') fi force inv^titiociisratfontm 
celare, demonftrationeroque ccticece Author! vifumfueric, propriam- 
qae potiiu culpemus unperidam, qqammagninominisvirumperMiad- 
fcrientiam lapfum edc lufpicctnar. Quodidcircohicadderecon^ctaai 
fcxi » DC de eximii hujai Geometras y aliorumqae ^cellentium viroram* 
qaibas calculus, dif&rcntialis ia ufuefty erudicionefotidifllmafiniftrcac 
lecQS » ac ptzftaotidima ecvum ia cem iiccerariam meriu dcpofcunc , 
fcncire me quifpiam credac; licet quibufdam incafibuscnm Viristantis 
coDCurrcFC Qcqueam. Quare & in hunc folurn finem difceptationcs hafce 
a me inftitai quilibec rcneac, qusfbt ut ad ulceriora /am prorumpcns » 
& Tecerum fines fapergrcfTa geomctria , tutam nee difBculucum vepribus 
ubique exaQ'cratam (emitara inveniat ^ ac poft ezhaudas quantitatum 
tflignabilium prpprietates > per ia(blitas quoque,omni(que humanac ima- 
ginationis vim cludentcs, partium infinite parvarum codHderationes > lap- 
sus ac erroris fecora , nihil a ter|^ dubii ,: nihiJ inderaonftraci relinquens 
procedere po/Iic. Sed ad rem. Ut ergo fubtihtfimat Nob. Virircfponfio- 
DCS citra confufionem perluftremus > quxfequunturquiDquenimmaca' 
fiUy totidem{e<5lianibuscontemplabimur. 

I. Jn hgitsme a tioh.Lcibnmo Jit dimgnjiratumy in calcuh diffgren^ 
tiali 9 quantitaUi infinite parvas mbitorum ad inftar akjici dtbere, 

II. An ^fi Calcului Different iah s ftimi ^adtts fufiineri p^sfit y dfjfe^ 
rentiationes aliorum graduttm ex ratlonikus a Yiro eeiebnr. buuc in 
fintmaddii^iSy rite inferuntm, ' 

II L Solutignes Qbje^ionum tneMrum, anibtn calculttm diffenntiaUm 

ad cafus particulares adbibitnm in alftirdHm definsre pr^bart awni" 

fusfum^ pattcis expendemus, 
I V-' ^d difficultAtem , advcrfm meant circa infinifefimas rati^cinnndi 

metbedumy a Viro pr aft amis fimo mutant y refpMdebw. 
y. Ntfm meus calculus ad curvas exponentiahs adbibitns y iicettplerari 

posfity ad identicum redire cum ratiofie dicatur '^ ^anbmcide§Cal^ 
^ fuiusi^ob.LeibniliiJit praferendus y inquifivifft liceat. 

SECTIO PRIMA. 

5.1, \p primmm quod attinet» etfi C^/e^.X-fj^wliicogirataiogcnloGA 
*^ fima non fine causa permagni facerc &leam , quod tamen Geo* 
metriaeflndtofis initio refponfionis Six fuadere videtur > minus ampledi 
roc pofTe fatcri compel lor j. ne icilicct nimia fcrupulofitate arti invkniendi 
wbexponatury See. Quonlain (ne dicam hoc confilium ip(am priacipio- 
rum ccrcitudincqi fufpcdam reddere , cum vix pro tolerabilibus y nedum 
principiis > haberi poffint y, quae examen non fuftinent ) ea (emper fiiic 
Mathcfeos fupra rcliquas fcicndas prasrogativai lie fcrupulofiffimoruia 
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Corifideratloncs fecundixr/ 5 

eciam inocniorum alicnfum noii blandimencis ambiac ^ (ed fibi fufHcictis 
ac axiomacum nulli negandorum fundamencofufTulca* vi quadam irre* 
(ifbibili cogat, & iuvitos percrabac ; quamobrcm&ipfaarsinveiucndi* 
ni(i ad fua principia&Iiquididimosccrciflimotum axiomacum conccpcut 
reduci queat , ad invtniendiim utilis% nequidem inteUigibilis , (fi boc ccr«» 
mino priiicipiorum cvidencianoiicomprebcndacur) meo quidem judlcio 
babcri non poiefl. 

^Prxftnc cquidcm (oitQ^t y fi ti»a dh% (in ffeciem) magis rigor osimethff^ 
do tnvemri pojpfit , enam bac metbodofemper non minus accurate prodire fit 
tteieJJlBy (i^a^- jn. //«. i8 ) brc?itaci confulerc, & imprimis 7^ ^rchi-" 
tntdao proceffti jemper deduct one ad abfurdam confirmari posfit , metbodunt 
adbibere , qua incomparabiliter mtrtora mgliguntur. Quod auccm, uc apcr- 
tius&reipsacomprobarctur, minam cum calculi fuiditFercntialisiacio* 
ncin ac priiicipia publico indulgete (laruiflec , more igicur Arcbimedi 
uHcaiQ proce/Iincc > ac per axiomaca , definitiones, pouulaca^&c. theo- 
rema hujus calculi fuudamentaieunumaucakcrum Cpluraeiiimnonre* 
quiruncur) demonflrare dignacus fuiflct Nob. D. Author. Hoc enim 
lieu, cumnonexiguocerrporisaclaboriscompendioy ip(e rafiociuado' 
iiis procclTus nude expo(irus> litem nulla diremiflecopcr^i (uique cec'* 
ticudinem omnibus probailec auc kallucinationem> Neque enim in de« 
monflrandis principiis machemacicis, licet aliis quandoque fcienciis fuf* 
ficere videcur , tuca (acis via efl > qus diilercationis in modum » per iimU 
litudincs cxterolquc argumentorum fontesi Mathematicis noii nifi in 
fcholiis udracos , indirede procedic s proscipud cum conclufiones hinc 
cmcrfuracfuIciendocociusmachefeososdiHciodeflinantur. Cum&difpu- 
tandi eciam in ipfa machedfiuis non fierce » Difi ip(a machematun:i cradi' 
tur , praeccptorumque (c raucuo in(cquentium (cries ac ordo , quae in aliis 
difcipiinis plus uimio vigenc> al cerca clones > (ingulisefFacislcornmexa- 
miui fubjedisy prarfcinderec. Qua quidem de causa objcdtioncs meas 
fub propoficionum ex praemillis in calculo difFerenciali aflumtis emergen- 
tiumfpecie, Vob,D, A* in confidtrationibm mcis ac mjinalyfi infimto-' 
rum exhibueram \ ut canco minori negocio, iiquid falfi ailumfiirem , auc 
alioquin in connc^bcnda raciociuiorum depeudcnciacrraOcmi Celeb. D. A. 
ofteudcrc potuilFet. 

Quam denuo viam roajoris diftindlionis gratia ingreciiar, -pofitioncf 
, ntinirum Nob. D.Leibnitto procertis habicas ordinacim digerendo, in 
Guantum eas ex refponfionis difcurfu excerpere porui : veniam interim 
lubmifsd rogicans , fi forte eruditill. D, A. (enfum alicubi non re6tc fuif- 
fem afTecucus > quod iufticuto meo plane forec contrarium } qui efFjta 
Nob. D. A. non ni(i juxcajuccncioaem geauiaaui > Yimque corum niaxi- 
mam accipere (luduerim, 

$.x. Scatuic ergo Vir Prsftantiflimus: 

L Poiica/ caiYseordiuacai x abfciHi, eric dj duarum applicararum 
.^ A % proti- 

Digitized by VjOOQIC 



4i . Bemhardi Nieuwentijt 

prozimaram differentia, acdx abrd/Iaram , quae Sc <!i<fbrum appK- 

catarum diftantiam (ignificac. 
II. Ipfie dxy dj fuoc iofioicac paivac ac differencibus x & y incompara* 

biles. 
II L iEqaalia fuuc > quorum dificrentia eft omnino nulla 9 fag. 3x1. 

//». 9. ^.1595. 
I v. i£qualia funt , quorum JifFcrentia eft incomparatnlicer parva , qux 

omnino nihil did non debet, fag, ^iz./itf. zo.^ii. Anni 1^9^. J^. 

Liffitnf, 
y- Quaiuitas incoraparabiliter minor akeri majori fruflra additur , & 

fi haec major f a6ta vcl vcrtualitcr) non evanefcat > ipfamet minor ab- 

jid debet, fag, 5 1 ^ . lift, i o. fag, 311. lift. 1 4. hoc eft fi x,^, in asqua- 

Clone non cvanefcanr » dx 8c djf, ipfarumquefoteftatcs ac re<5^angula 

dxdx, dydj Uc. debem abjici. 
yi. Si vero quancicares ordinarix x 8c y ft mutuo deftruant, qux 

has (equuntur> dx^ dy rejedtis per pra:cedentem 1p(arum pocefta- 

tibus 2c redangutis , fblx confiderandx funt. p. 3 1 1. /in. lo. anui 

ejufdem. 
y 1 1. Qux tamen poceftates & reclangula funt verx in ftiogenerequan* 
, citates & ad ratiocinandum inveniendumque quandoquc utiles.p^i^. 311. 

/iVi. 51. 
y 1 1 L Dux quancitates xquales funt , quarum differentia tanra non eft > 

ut numero nuico multiplicata , pofEt alcerucrum dil&reniium fttperarc» 

p. 3ii./;», iS. 

I X. £x cantum quanticaces funt comparabiles , quarum una numero fioi- 
to muUipticata potcft alteram fupcrare. ^.511. //«. 1 6, 

X. Exquantiiatesfuntcomparabiks, quibus Dcf. v. lib. v. EucKd. qua- 
drat, f. 3xi.//«. itf. 

X I. Tangcntcm invcnirc eft re^am ducerc , qax duo curvx punda 
diftantiam infinite parvam habeutia jangat. ^mii 16S4. 0S§ir. 

f'g' 471- 

XIL Unde hoc quidcm Videtur methodi Leibnitianx compendium s 
singula quantitatum genera inter (e , non autem cum fupcrioribus 
aut inferioribus comparari pofTe » eafque fblum ad conftituendam 
aequaiionem adhibendas efle, inferioribus nihitorum ad infbr refers 
qux poft roajorcs, qux per xqualitatem (c mutuo pcrimunt, dele- 
tasprimxremanferint, verb.gr. (1 in xquatione quantitates ordina- 
t'xxxicj coi>tineantur , carumque dif&rentix dxy dj , harumque rut- 
fus diffccentiarum diffcrentix> poteftates & re£Ungula : dxdx > dxdy > 
dydy^ Sec. 
Primo quidem videndum , num quantitates majores feu ordinarix x 8c f 

fe mutuo deftruant, quod fi non fiat oiQuia cxccra oihiiorum ad i&ftar 

rcjidcudafunt Cv.hujusJ 

a 
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Confiderationes fecunda^. 5^ 

Sivero'(emiltuode(lTuaiK> quancitaces diflteitiicialcs dx & df relidis 
uifcfioribus inter (cfuntcortipatandas^ Cvj. hiijus.) 

. Q^od fi veco & harobficqualicatem mutuam delendas (int > dinercncia-^ 
rum diSctcntix ddx^ddj > earumqtie quadraca & redaogula , dxdxy djdj^ 
dxdy fnccnfom vcnitant « rcjcdfcis dtffcrcntiis tcrtiis , <^' a> d^j ipfarumquc 
difiercociarum primarum cobis ac parallelopipedis > & ficiuinfininun* 
Cvij. hujusO 

$. 5. Quaequidem, licet magnis hoc tempore u(iutaViris> anomala 

quodammodo ctimque accoratioribus Geometriae prarceptis minus con- 

fidens , vel hoc folo argumtuto mihi vi(a e(l mcchodus ^ quod antequam 

(udincripo/Iit^ unam eandemque rem > asqualiumnempedifFerentiam » 

^r duo contradidkoria omnhto nib'tl , & non omnino nibil definire ne- 

ccflc habeac 5 cum ^ ufpiam ccrte in Mathefi rfgorosi hoc obfttvau- . 

dam (it 9 ne idem per aliud > adeoque bis definiatur , nedum per abfb- 

liite contradi(S);orium. Licet enim theoremata ab iis> quae quanticates 

finitas rpe(5l;ant , valde diflona demondrct infinitorum analyds , qua* 

lia non pauca> A i689Februar« pag. 8 5.& %6^ enumcrat N.D. X.e/^' 

nitim > itnam eandemque tamen rem non nifi per idem , adeoque fc-- 

meUtantum , pofle denniri i nifi enenciam fuam murare « ac in aliud 

plane ens dcfinere earn velimus > extra concroverfiam mihi vidctur. 

Quod (i regeratur > acqualitatem non bis hie definiri , fed ( $. i. III. 

& IVO duas tradi aequaliratis fpccics « quarum prior nullam > pofte- 

fterior difftrentiam incomparabiliter paryam > & omnium nihil non 

dicendam, admittitj quarumque ilia, fiquantitates finita: finitis, hacc 

£ quaniitates finite infinite parvis comparanda: (int > locum habet; 

ntique duas ha(Ge asqualkatic fpccies per ipdus sequalitatis feu generis 

iui communis nomen r«c determinari , ne quidem Vir ip(c eruditirti- 

^us ttatuct , unde aiiara ab ea, quae CS- -• lU, & IV. ) tradita eft , 

rpecificamqueutriuCque dcfinitioncm nofccrc cxoptarcm, aut ipfmsarqua- 

Jitatis in genere fumtas talcm determinanonem , quae veram ip(ius eP* 

ientiam ezprimic > (1 per omnis omnino inter acqualia diH^erentiae r^- 

inotionem definiri nequit. 

Accedit eodem termino idem in Geotrctria fignificari oportere , fi 
cxade ratiocinari materiemque difpucationibus praefcindcre cupianrus ; 
hicautem, yocc a*f»alittm , aliud longc quid, ($.i.III.JI intelligide> 
"here, quara ($. i.IV ) per idem vocabulum defignavit Vir Nob. fatis 
apparerc vidctur 5 cum illic difFerentiam nullam 9 hie non omnino nul- 
lam acqualibos attribuendam ftatuat ; ni(i plane con tradidoria , oroni- 
210 nihil , Sc illud quod omnino nihil dici non debet 9 pro iifdem 
fine habenda. Cumque tion prius difputationes ad fincm perduci no- 
tum fit f qaam ad prima principia quaeftio redudra , axiomata , ex 
quorum certitudine dependet , patefecerit $ mechodi hujus hac in 
parte 'defectum fiifficiciucc me cvkiSc crcdidcram » oftendendo 

A } . quod, 
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quod, fi hare Icgitimis acccnlenda force , courradiifloriartim , (qnarum 
altera , omnium Philofophorum confen/u habira ftiit vera , alrcra falfa) 
urraquc pro vera (it aflumenda : cfTc enim $. t. arciculos III, & IV. 
abfblute contradidortos , G voce aifnatium idem fia^iificctur , clarum 
lacis c(l i (in vero eidem aqualium voce diverfa dengne ntur > Gcomc' 
tticos difficulccr vocaripoire , cum, (iquidalrad, hoc certe geometrix 
fit proprium t per candcm voccm eandcm tcax de(?gnare , quod modo 
Docavimus. 

$ 4. Verum argamcntaturVir infignirtlmus. Pag. )it./iVv, it. 5///- 
0fa line am add as incomparahliter mmorem , idem fmethacfilinea putt" 
&tim'aut fuptrficiei Iheam addidetis , undc infert Vrr Nob. qnamitatem 
nen amgeri. Quod , licer etiam alio modo hoc argumcntum non labo» *rc 
concedam, haud m at>(blutc procedere mihi vidccur. In cafu enim (e» 
cundo quantiras quidem homogenee non augecur , ncmpe fuperHcies ad« 
dicione meras longirudinis non augetur (upcrHcialicer « nemo camen dnc^ 
ric hie hecerogenearum quantitatu'm additionem non Heri , adeoque quan- 
ticacem hac additionc hcterogcncc augeri , ncc facile vcritarcm banc 
(quamiriSchob's/i/f/ivm vocant) rejiciendamputaverit, fuferfiaes cum 
tinea eft aqualis euiemftiperficiei cum eadem linea. 

Si vero dixcrimus , fuperficies cum linea xqiulis eidem fuperficiei fine 
eadem linea , an hoc arquc clarum, sque diflindum (e(e inceiicdlui uoftro 
iiftat , vel ipfius Celcberr. Viri judicio relinquo, 

Vi vero geometricc magis ad hoc argumcntum rcfpondeam. 

In Analyfi quidem infinitorum lineas infinite parvas , </* , dy , Cqnae 
pund;i vocari pofl'cnr^ ad lineas finiras * &r addi verum eft, fed nun- 
quam fuperficiei, //, h'neam y jiut dy^ aft fupcrficicm infinite parvam 
ydy-y cum non linea r, (cd fuperficiei infinitcfima pars ;<// , fummato- 
ric accepca fupcrficicm yy reftituat. Undc non admodumh^ecfitnilicudo 
mihi hoc in cafu propria cflc videtur. 

Ncquc (cquitur ideo negligendas eficquantirares infinite parvas, qua^ 
fiiam nulla CQnftru&ioneexbtberipoJfutit, Cum in analy fi etiam ordinari^ 
plurima confiderentur, quorum conftru6fcio nobis abfblute impofiibilis 
eft , nee tamen idcirco negliguniur. Quis , {\ data exponacuc linea a , 
ip(ius poteftatescubum exccdences imagmatione, nedicam conftru^ioue> 

jeprxfentavit > aut algebraicas cxprcflloncs -* aut -^ , (cum (cilicct li- 
nea eadem a per altiorem poteftaris gradum divifaeftj cfficicntcr un- 
quamconftrmit? Sf uthpc flicet Joco minus proprio) hicinferam. S\t 
»quaiio x+y + v + t + VJ^r^ in qua fola r dctj^rminaca , reliquai 
omnes fuot indctcrminatac ; notum eft , C\ duae fint quantitates in- 
cognitae , locum e(fc ad lincam redam ; G tres , ad planum triao- 
guli aequilateri j fi quatuor, ad fblidum tetraedri ; Ci vero fint quin- 
90c »uc plwc$ 1 o^aio , q«attiuw mH bXwax conftat^* fufficicntcn^ 

ads^cUi 
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a^beqaatamqiie locoroni conftru^iQacm aiOgnavic. Sod hare focficaa 
alibi. 

$. 5. Turn 8c fatiic cerce canouit citravilidam magis demonftratio- 
ciem » xgre aflenciri mc pode lubens conficeor. Quo jubemur veras in 
fuo gcnere quancitates> ac ad iuvenicndum utiles ($. i. vij,) quinimo 
tanrae adhuc roagnicudinis > uc in pattes numero iofinicas, juxta ip(a Nob. 
D. A.placitaf adhuc fint divinbiles* nihiiocutn ad inftar cz zquationis 
alicujus coiiccxtu rcjicere, inccgra mancntetermiuorurautrinquexqua* 
licate. Unde » quam ucilibus cot iuvencis auxic , GeomccTiam ultra quaia 
credi pecefl, pro movebic Nob. D. Author , (i folios hujuscertitudinem 
porifmluis > ipfiufquecum reliquis calculi difFerentia|ls proprietatibus co« 
luercotiam , tion argumenco a (imili dudo illuftraTerit i fed principio- 
ruai vcre mathemacicorum evidencia evicerit. Quae eoim C$. i.rccen- 
fita) hadenus adhibica funt , demondrationum fuudameuta» mathe* 
matica abfblute vocari uon poHe indemihivideDtur> quod ftride ea (e« 
quetido in non exiguas difficulcates incidatnusi quarum paucas his ad; 
junzineliceat. •. ^ 

$. 6. Poficis hi(ce principiis > pnxinuf ac per JiftMntiam infmitt fmt* 
vam fejunda qualibet du4t aifticatsjibi muiua squslts funnn fualih^ 

XMTVS. 

D E M. 1. Quae differentiam habcnt incomparabiliter parTam fani 
aequalia, fed proximae quaslibct in curyis applicacardiflerentiambabenc 
incomparabilicerparvam. Ergo funt acquales 9 fnajorez$. x. JV. minoc 
cxcjuldecn $.I.&IL probatur. 

li B M. 1 1. Quorum differentia numero finito multiplicata ood poteft 
alterutrum difFerentium (uperare func a^qnah'a > (ed duarum prozimaruin 
applicatarum / en J + dy differentia ay talis eft , ergo (unt xquales. 
Major ex $. i. viij , minor hiucevincicur quod ex ipfb calculo (bmmato* 
rio> iy nonnifi infinities accepta ipfam 7 adcquec> unde numero finito 
multiplicata dy ipfam / non (uperavir. 

CoroUarii loco hinc pofiet infer ri » §mmm cwvam ficundum hscfrm-^ 
cipia ahin ii$ nSam axi paralltlam , tang^ftttfqui curvAfum cmm axe nun* 
fUitm cencurreri, quorum ucrumquc ex applicatarum aequalitate & $. i. x }• 
depeudet, ac licet poflct rcgeri, acquattonem hziic yOOy + dy exnul- 
lius curvab natura deducii> adeoque frullra a me (upponi : refpondeo9 
ipfam tamen ex iifdemhifce principiis dire6le(cqui, quxvelhocipfbea 
minus videntur tuta » quo magts conclufiones icurvarumnatnraalienaa 
in Gcometriam invehunr. 

$.7. Accedit, fi juxta $«i«Tij. difFerentialium redan^la ac potefta- 
kesveracfupponantur in fuo generequantitatesac ad inveniendQm utiles » 
in alias methodum banc abfurdiutes incidere. 

Sit in ezemplum , hyperbola aequilatera , cujus abfcifia x $ applicata /» 
.«quatio ux + xxQ^yyi crita^quatio inter abfciflam x + dv^ applica- 
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tamqac / + <f f cohftituca irx +irdx-{'xx + ixdx -^ixdx OO/r 4- 
%]fdy + dyJji in qui jam Cum Ce pcrimant , trx -{- xx 00 yy , reftabit 
xrdx + ^xdx + dxdx 00 i//f + <'7''7 » ^cd 6c hie rnrfum ob acc|<ialita- 
tem fc mutuo dcftruunt , irdx + i*Jjr 00 lydy , (hxccnim acqualia cfic 
extra controvcrfiam eft ac ex ipfb calcuIodiffcrcntiaHLeibnitianocoD- 
ftat) unde turn rcmancbunt dxdx'X>dydy. Jam (i hx (int verae in fao 
genere quancicaces & ad ratiocinandum utiles , cum hie abfqiie majo- 
xum con(brtio reperiantur, cxtrada utrinquc radicc fict, dx CO dy Sc 
xOOy. Undevcl banc bjperhlam cum limareSa coimidere ^ vel-fttham' 
ginttm apflicata aquari fecundtim hujus calculi principia indubic conic-- 
c]uirur. 

C§T. Hinc pofTet a pofteriori probari,infinitcfimarum rc^an^Ia ac po- 
teftates nihilo abfolute aequales eflc , {\ alioquin diffcrcntiationcm priroam 
falvare necefTarium fit. 

J. 8. Verum hanc mcthodum , qna incomparahillter minora ntglignn^' 
tur^ fuamfecuin dfmonftrationem ferte fecttndum lemmata y Ji,i6%<). Fe- 
hruar, communicata (t^Z* ) 1 1 • '"y. 15) ftatuit, N. t), jtmbor. Quo qwi- 
dcm loco quantitates dilFerentibus fuisincomparabilcsaViroErudicifli. 
pio pro nulfis haberi , animadverti -, adeoquc rem • qua? hie in quxftio- 
necfts nulla addita confirmatione pro Icgicima aHumi, nifi per haccce 
>erba, pa^. S5. parenthefi inclu(a> {per analyfin no fir am ifTfinitorum) 
demonftracionem nondum cditam ,' caique proindc hac y'lcc refponderi 
jion poteft, intelletcrit Vir Celebcrrimus, Qijac enim hie infuper ad- 
dita funt, legitimac demonftrationis loco tcI ipfum N. D, Authorera 
iiaberi non voluifTe firmircr pcrfuafus fum j cum meg quidcm yudi- 
cio fieri non pofllt, uc tanta mathcmatum pcritia cxccllens Gcometra, 
CYinccrc ftudens, qiianticates rncomparabi/cs pro nullis haberi velpoffe 
"vel dcberc , hoc quidem ratiocinil gcncrc tanti m^mcnti conctufio- 
jiem fufficienter confirmatam cffc arbitretur, (vid. pag. 84. A. 16%^, 
Ador. LipC) ^jfumji inter demonjirandum quantitates incomparahilir 
ter farvas , verh^gr, differentiam drtarttm quantitattemcommuntHm ipjts 
differentiates incomparahilem^ficemmi ni fallor^ talialtecidiffimi exp6tti 
foffUnt, 

Quod ctiam porro fubjungitur argumcntnm a fimili defumtum , 
N* D. Authoris fenfurti potius itluftrare , qoam requifitnm in calcolQ 
dif&renriali eanonem demonftrarc apparct ; ci hoc cnim illationis mo- 
do., quod qtiemadmodam terra pro punchy feu diameter terra pro linea infi- 
nite parva habetur refpeSu cali^ fie demonjfrari posfit ^c, Lemmacum 
novae Geomctriae fundationi infcrvientium certitudinem dependere» 
-vel ipfum fcnfiffc N. D. Leibnitium adduci non poflum nt credam j fi 
cnim non alil ratione difFcrentiarum potcftatcs & caftcra incompara« 
bilia pro nulfis fine habenda , quam terrae diameter refpedu cocli » 
omnia h^ mcthodo inreaca cbeoremata , & nott plane ageometrica^ 
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ccTtc aftronomoTum hypothcfibus ccrtiora ccnfcri noiipoteniot: qaam 
ut de calculo difiereiniali invencifque hiiic prodeuntibus fovcinius opi« 
nioncm , velle non credo ingcniofiffiinos ipfios culcores. Licet ex hoc 
prajgrelfo canonc quodammodo colligi poflc videatur. Sic enim fonat » 
Jtaiftte fi attis nolit adbibne infioite psrvas , pcteji affrnnen tarn psrvas 
qmam fttfflcerejmdicat , ntjint incomparabilts i^ errortm nuliim m$menti , 
tnta dato minorem pr§ducant. Hoc enim pofico » cum (^articular > quas 
calculus differentiaiis confiderat » podinc efle nou tofinire par?x > erunc 
eoipTo finite parvxi^ unde comparatio inter banc earum ad quanticatcs 
malro majorcsrationem, eamquequxefl inter terrxaccoelidiametram, 
( quarum utramque vcre finitam efle nemo inficiabicur) congrue (acis in- 
IHtnicuf, facileque infcrtur. pofltis quantitacibus dif&rencialibusfinttx 
magnitudinis , eas rurfum difFcrenciari pofle > quacunqueetiam parWrate , 
snodo finitx manfrrint , eas afTumamus; quoniodoaucemparticuJsdir- 
ferentiales, dxy iy. babentes magnitudinem non infinite parvam, adeoque 
£nitam « fi in aequatione inveniantur , ex eadem xquatioue « faWa xquali- 
tare nthilorum ad tnftar ab^ici poilint , alii (que nnitis quantitacibus in- 
comparabiles fupponi , vizcapto, cumfinicarcujufcunquequancitatisad 
aliam finitam ratio ea fit , quam celeber. D. Author, $. x, IX. & X. inter 
quantiutes verecomparabiles interccdere expreffis verbis (latuic. 

$.9. Echaecquidem, quod infinite patvisfinitarum, ipfifqtieincom. 
parabilibus rere comparabiltum propriecates quandoque adicribancur ici 
noc calculo, primaria mihi conclufionum hinc aliquando emergentiunv 
cum principiis gcometricis repugnantiac caufa videtur» ac ne gratis hoc 
affirmafie credar , pr*ncipiis D. Lcibnitii hie craditis infifteado 9 quod 
iequicur , rite colligi pofie verofimile eil. 

OmnesfiuitM qnanittdus funt aiiisfinitis c§mparahries. 

Qvadam quant it at ts alt is finitis incamfafabihsfMntfimtM. 

Ergo quad am incemparabiles ^c, funt cemparabiles ^c. 

Major ex $. 1. IX. 6c podulaco Libr. X. Euclid, roanifeftaed. 

Minor ex loco N. D . Authoris $. 8 . hujas citato parec. Si quis nolit adhi" 
hft infiniti parvas ^c. unde clarum e(k ip(b Celeberr. Ltibnitii ccmCcnCti 
quantitates ineomparabilcs pofie efie finite parvas (eu finitas > ciim finite 
parvum , & non infinite parvum edecoaicidant. 

Quae quidem conclufio , fi non contradidlorii & impofllibilis cen« 
feri debet » principiis certe geomecricis annumeranda mihi noo ?i« 
detur. 

Quamvis pofitis dsc^ dyy ipfis x 8c y incomparabili|>Qt , non raio 
earn in calculo differentiali fupponac iogeuiofifCmus Dom. Ia« 
Tcntor. 

In hujus aflerti fidem 8c tefUmooium inrpiciatuft A^. LipH Anni x ^84, 

5^& 47) > Hhi problema inclyto geometriae promotori J^. Cartefie 
3iAmi9 propoficuBi folutaras N^^. D. LHbmtim ) hoc argamentQ 
► ' ' A J colli- 
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colligic. airvacn quacdtam ede logarichrnicjm i qaqd per xquJitioucm 
iaycmtmnJittsid w (funt ipfaCclcb. Viri verba) /itt$ ipfis dwftiis im^ 
€rfmtmtisfivf differtntnipr»p$rmnales^ quas cafdcm quaiulcaccs , w6c 
iwt coco refponfionis fuas ad mocasmcasobicdkioncsdctucrttiiicompa- 
xabiles pronanciac. Qux quotnodo cice coiiciliari podinc nou yideo ^ fa- 
ne cum proporcio (ic racionum fimilicudo , quaticicaces proportionales 
incer (e racionem habebunt , juxca quam incet (e compacari pocerunc. 
GumcfQe ordinacx ex ipfa Leibnidana methodo dtiferenciis fuis propor' 
ttonales fine > ac idcirco racionem incer (e(e babeanc , fequi videcur. Has 
cafdem difttrentias incomparabiJcs didcrcacibus fuis minus apce did > 
adeoque cam bi fee arqaaciooem cmifHcuentes nihilocomadinflarillcgi- 
time rejid « nifi quancicaces raciodcm incec fete habenccs mhilominus 
incer CeCc incomparablles efle pofle vclimus , ^uod Eradici(f . D. Auchoris 
infticuco ac (emeuctx confcncaneum efle vixarbicrari audeo. Imprimis 
com ex $. 1. x^ eas (btas incer fecomparabilesftacoac , quibus £ucljda;a 
Def. V. Libr. ▼. compecic « hoc eft qux racionem ijicer fe habenc. Quo aa- 
tern modo infiniccHmx in nihilum redigi acque e ouancicacibus finicis 9 pro. 
arbicrio poflinc rejid , in Scbol. Gen. Anal. mpn. N.xiij, oAeodere ex. 
principiis inibi cradicis conacus fum • 

SECT 10 SECUNDA. 

J, I. \D ficundam Se£lionem cranfeo > majocis iddrco » ac prxee* 
^ dens fuic > momenci , quod ilia ciuidem , num calculus difFc- 
rencialis primi gradus, fua alioquin uacuralegicimus, ex cradicis Nob. 
Xf/iififi/ principiis rice requacur» duncaxacdifpexetir. Hzcautem> qux 
prx manibus efc de ipfis ulceriorum dif&renciacionum podibilicace agens > 
num Cpo(icisdifFerencii$primis infinite parWs^ innicenria £ecundis» cer* 
tiiGre &c. difFerenctacionibus cheorcmaca rigorofe geomecrica cenfenda 
iinc, di(quirac> poficis (repeco) difFcrenciis primis infiniceparvis, npn 
aucem finite > liccc valde , parvis. Quam quidem jprxmicco diftindio* 
nem hic de causa > quod plurima pro repecicis difierenciationibus mili- 
cancia i Celeb. Ltibnitio produda argumenca > in quancicacibus uccunque 
parvis > modofinicis^ adeoque in Analyfi finicorum(eu ordinariaproce' 
danc. Ac quancicacibus infinice parTis applicaca in infioicorum analy^ 9 
cxip(ainfinicinacura refellancur, con(equenciarumqne oppido abfurda^ 
xom cauGe fianc : adeo uc ex hoc non (acis ob(ervaco ^knmmt difiereii« 
tiacioues ulceriores orcas efle credam 9 quod parcibus YCre infinice parvit 
(quales (Iri^e didas analyfis infiniconim confiderac) ocdinatiarum feu 
finicarum propriecaces nacurx ipCiram inconvenienceradrccipfericquan^ 
doque Vir ingenioflfllimus. Quern (ane errorem in omnibus e?icarecau« 
torn non impoflfibile exidimo $ cum omnia » quibus imperfede infinice* 
fimas qualcunque 'delineamus , fchemata , imo dc ipfa notlra rmaginacio 9 
Hon nififimta nobis cxhibcrcvalcanc Qjjaptoptcr, fi&miliialiquando 
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contigcrit , ut , cam ccrminis ac cxj^rertionibus idoucis , in ipfii hie Ana- 
lyfcos infinitorum infantia, mulris in cafibus adhuc dcftituamur , vcl ob- 
scure nimis locutus fucrim; vcl ecfani , rccurrentc contiouo6nitoruni. 
phaiuafsiiate , in hunc iprumfcopulumimpcgerim , ahcrutriusadmoni- 
tus ^auJcbo , obfcura clucidandi » vcl crrorcm corrigcndi occadoncm 
nadibus, Ncque cnim , c|ua5 nunc mcrirofufpicimus, invcntaveccrunn » 
cam, adquamcvcfl^funt, pcrfcdlioncm uniusdcbrrefbicrtiae, verum 
ex multorum non raro inter prima nafccncis Gcomcrriac inicia difcor- 
dium confidcrationibus, tcmporisdccucfa fcnfim pcrpolitis^ aiatacflc, 
maximorum prifciorisxvi laudanda monumcnca palam faciunu 

$. 1. Primum ergo (ut cxordinefingula^xamincmus) qiioErudicKT. 
D. Autbor diffcrcntias , //*, df , iterum fuas habere difFcrcnriasi/^*, <////, 
&hasrurrura alias d^x, d^y^ ac(ic, paucis cxccptis ca(ibu$> in infini- 
tum > probate annititur , e(lquod(cquitur, pag. 314 lin. ult. narnqno* 
tits ttrmini mn crefiunt ttniffrmitir y mceffe erit incremen*a torHmfurfM 
tUjfereniiasbaberti qttii funt ntique differentU differentuirnm. Vis a rga- 
mcnriincoefrcvidcrur: (intcurvxcujuflibetappIicatacquotcunqueFig.L 
AB, EC,HM,LN, aequalem inter fe diftantiam in axe fervautes , BC, 
CM, MN, crit binarum fcmuruo infequcntium differ'enria ED,HF,LU 
cum autem , exiftcnte curya verfus axcm convexa » ac produda AE in Gf 
& EH in K, differentia HF exccdat ipfam diffcrenciam ED quanritate 
HG, & LI ipfam HF quanritate LK , fcquirur applicataxum different 
tias ED,HF,LI, fuas habere diffcrentias HG,&LK.. Uudc ccrtc in cuc- 
iris differentiae differentiarum dari vidcntur. 

Huic refpondeo, redcVirum ErqditiiT.argumentari , concediqoc ro- 
turn argumcntum , fi applicatarum diftantix BC, CM. MN, finitx fiat 
magnitudinis. Hoc cnim in cafu non rantum omnia procedunt , ▼crum 
ctiam difterentix differentiarum font diffcrcntiispri mis, imoipfisappli* 
catis comparabilcs 9 adeoqueexcalculoncqueunc, nihilorum ad inlUr 9 
rejici , quod tamcn calculus differcntialis exigir. 

Pofitisautemdiftantiis BC,CM,MN infinite parvig, dicoipfaiappli- 
catarum differcntias , fi dcntur plpres, inter fcxqualeseffe, adcoquedifi- 
ferentias non habete. 

Quod quidem in proclivi forec ex infinitinaturahicconfirmare, oifi 
huic Sedionem potius quartam dedinafiem , intentumque hoc locoes 
ipfis calculi Leibnitiani proprietatibus eviciffe prxftaret. 

Vocetur ergo PB: z , BC, CM, M^l: dx fingulx ac fibi mutuo acqua- 
les 5 AB: y , erit ED: dy , fie ViVidx. , LI: df j aeguatio curvx , com- 
pendii gratia , ad trilineum parabolicum , {eu «x 00 r; ^ quae C\ inter 
PC & EC condituatur , (poutis pro x ipfo x + dx, pro 7 ipfi> y -j- dy) 
emergec ex methodo differentiali xxdx 00 rdy, 

Demde, fi eadem curvae a?quatio per abfciffam PM:« + 2-<'a*> &or- 
4iaaam HM feu jr -^^^it czprimatur» orictur juzta leges calcuU 

diffc- 
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diflcremialts 4xdxCOrdf + rdx,f &.atrinquc fuolato per modo inven- 
urn , %xilx 00 rdf , rcmancbic %xdx O) r^/t CO rd/ j uiidc </x 00 d/ fca 
DE 00 HF, qaarenalla inter has eft differentia. 

Tcrtio, acquaiionc per PN feu * + ^<<* , & NL fen y + df-{'dt + df 
expo(ica» fiet obfervando ejufdem calculi canon^s , 6xdx OO rdf -^rdt 
'^rdfi at mox fiiit ri; + r^t 00 4«i4p , undercftat ixdxCOrdf. Sed 
per prxcedentia erai quoquc ixdx 00 rdy 00 r</t , quarc dyOOdtOO df^ 
lea ED 00 HF OO LI > unde ? el per ipfum calculum Leibnttianum « in 
CA&f quo J« fuDt infinite parvx » (ecundasappIicatari^mdifFerentiasre- 
movet prinaarum diffcrentiarum acqu^/iras, (quod quidem modo ^ne- 
raliort in anaiyfi infiairorum evici , (cd de hoc (|)eciatim TccfHone iij.) 
qai (emel demonftraca » ctiamulterioresdtfFerentiarttrodif&rentias ana- 
l/fin infinkorum non tolerare fponte fua fluit. Idem fiec fi loco dn 
pofuerit dj + ddf « erit enim ddj 00 9. 

$. )• At ftatim fefe hinc Teritati adverfam objicit imaginatio noftra » 
ducamqaCf imoiropofTibileeneclamat) diflerentiasprimasxqualescon- 
dpCK) cam nulla exhiberi pofHt curva , in qua difbrentiasfimul equates 
fant & dtftantix } quinetiam tz ip(a fchematis infpedione earum inaequa- 
]ttatem patere. 

Cui re(pondeo negari non pofle » imagination! noftra? hafc direde con- 
trartari \ cum cnim non ntu adfiniea(e(eextendat> & nequidem ad haec 
s'lfipauca* Ciieque enim hxc, licet intelledus in mathefi plures longe 
coniideret , ad plures tribus pcrtingit dimenfiones) quancitacibus infinite 
parns (tbi reprxfentandis omnino impar eft. Sic & cum pundi nomine 
illud incelli^nt Machematici > cujus pars nulla efts quisunquam ima- 
ginatione (ibi reprxfenravit ? qux nifi intra finitorum limites earn coer« 
oeamus , Eudidxam hanc definicionem iiX^x criminarecur \ q^anticati- 
bus infinice parvis (eu pun^o » qux intelledum fpcdant , & phantafix 
Dollo modo fubjiciuntur > olteriorem Temper in partes divifibiliratem 
adfcribens; quod quidem omnium quaniitatum finitarum , qux imagi- 
nationis fori (tint , proprium fymtomaeft \ ad quantitates autem infinite 
panras> non nifi cum lapfus periculo excenditur. 

Quocirca mirum non eft , fuccumbente imaginatione , corvam talem 
conftfudione nulla poffe exhiberi \ cum difEerentiarum xqoahtas in 
cur? is efie nequeat > nifi in diftantiis ordinatarum infinice parvis « quas 
nulla conftrudione adighabilcs efie nemo » ni fallor , negaturus eft : 
cum omnis conftru^bio fit tantum eorum > qux imaginatio concepit» 
in charta reprx(entJtio. Unde & argumentum i ^urx infpe^ione 
defumptam pariter concidic « cum omne fchema particulas dx , BC » 
CM» &c. qux vere hie infinite parvx requiruntur, Tub finitarum ef' 
£gie depingat. Ncc demonftrari hie meretur abfbnum valde efic « ar« 
gumenta > a fiiiitis quantitatibus (quales (blx ab imaginatione > con- 
ftru^one & figi^is reprxfcucantur j dcfumta i ad proprictaics infini- 
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tarnm Cqtasquatcnusiiifiinccparvxrunc, nulla imagination nulla con-' 
{Itudio, nullum fchema capiO indjgandas confirmandasque uiiirpare $ 
neque rn mtnorcs abfurdicaccs hoc agendo lapfurimihividemur, quam 
fi ex^rcuH imaginationC) conftrudione aac figora, numeroram pro- 
priccaecs dedncerc faragcremus. Prolizior hie aiiquanto fui » nc hi po« 
Ocrioribust finitas itcrum quanticates, licet valfie exiguas pro yere in- 
finite parvisaflnmcndo, in novas difficultates incidamus^ etiamfienim 
▼el maximc hunc crrorem pr«caverc ftudeamns , ideniidem recurrit « 
quam fere in omnibiis reliquiscafibus confulerc affueti fumus , phantatia 
noflra, haud dubic infiuice patvarum loco> fiuitarum conccpcus nobis 
ctiam invitisobtrufura. 

$. 4. Inftat ftcund9 Vir ingcnionfTimus , ex eoque» qaod conccdam 
dx efle quantitatem (quod fane verum edy quin & hinc infero cam ex 
xquationenihihadinftartucononabjicf, fcd&{latuoipfam</» cfTeinfi* 
nite parvam^ fie argumcntatur , liccat diftin(5tioni$ gratia in fbrroS ra- 
tiocinium propofuiue pag. 31 5. [in. x. omnii tbrtiaproportionaiisaddaas 
quantitates x^dx utique e(l quantitas. 

Sed hxc tertia proportionalis qnibufdam incafibuseddifFerentiaratxi 
differentia (ea ddx , ergo difFcrentiamm dx differentia ddx quibufdam in 
cafibus eft quantitas. 

Majorem concedo d dux priores quantitates JrACi/xfint finitas, quoin 
cafu ex hac propofitione nihil poterit inferri> nifi Jx pro fiorta contra 
hypothefin alTumatur. 

Si vero dx ftatuatur infinite oarva , negatur hasc ips^ ma;or. Quant 
hac fiib cpnditione non procedere » argumento mere geomccrieo do- 
inondrare conabor > cujufque confirmationem a peritimmo D. Leihni* 
th exhibitam » hac lege > uc infinite parvx dx finita: quantitatis pto- 
prietates non adfcribantur > fiimmopere defidero. 

Turn infupcr negatur minor , feu ddxy fi quantitatem defignet , un- 
quam efle pofTe tertiam proportionalem ad x finitam & dx infinitam » 
quod prasvidens Nob. D. Author , minoris hujus ptobationem intendir , 
per xquationem logarithmicas adx 00 xdj , quam pofita dy conftanti » 
rurfum (quod notetur) differentiat in addx OD dxdy, quas applicata ad 
priotem, eje6laquc dy exhiber, xddx 00 dxdxy unde rite infert cfle^ 
xzddx ut dx Sid ddx, 

Verum banc argumentandi rationcm tanto Viro feftinantcr nimis 
cxcidifTe crcdibile eft , impoflTibile enim alioquin mihi apparec , Ana- 
lyflam ifthac ingenii fubtilitate pollentem , longoque return ufu exer- 
citatiflimum , petitione ptincipii conclu(ionis' propofita: demonflra* 
tiouem intendere ^ ac areumentuq^ » quo evincere nititur dari, dif^ 
firentias fecundaSi ex ipu fccunda dtfferenciatione > qux in quaeftione 
eft , dcfumere. Nifi enim aequationis diffcrcntialis adx 00 xdj , fccun- 
da diffcrcntiaa^ la addx X dxdy 1 tanquam concefia fupponatur» 

quasfi« 
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quaentim kane proporcioucm> «ad dx uc dx ad ddxf plane tondcfefe 
aianircdum (acis eft. 

Ut vero 9 quod modoin me receperam , areatnenti ma)orem propofi- 
tiooein i^ n>c negaum hand frudrafuifTei ollendam, ex ipfis Geoine- 
tcarumplacicisf hoccffatumdcmonftfabo , quapofTum, brcvitat? 

$. 5* Si cKponatuc quoclibec (crmiiiormn progrefHo geomccrica>ac Cc' 
candusipfius terminus « maneine primo magiiicudiius rinica: > fiac inhni'* 
ce parvus ^ reliquae omucs pod (ccuudum termini nihilo xquales ficiitf 
eritque fumma onuiium fumma; primi uc fccundi termini 2B;)ualis , quern 
in finem haec prxmitto Icmmatica. 

L Progreftio geometrica terminorum quotcunque d. primo cerminq 
Migicer dccrefceotium reprxfentari pored per appticatam ad Hyper- 
bolx afympcotos. Sic Tocacis , Fig* x* AB & D3: r 3 C&: x^ C£: ; ^ xqua- 

tioneexiftenterrOOr*-*/ erit CE (cu/00r + * + — + ^ &c. in 

T TV 

infinitum. Quod hie demonftrare fupeiTacaueum eft , cum omnibus uo« 
cam fit. * 

II. Pofiraapplicatarumdiftantia CB infinite parva« fciidx^ fictGC 
hoc in cafu fubcangcns » (juxta Sed. I. $. x. XX.^ eritque CE juxta prae- 

ccd. 00r + dx + H &c: 

* r rr 

III. Subtangcns EG ipfi BD perpetuo, & in cafu propofitoipfi AB 
adasquaiur. Hoc ez hyperbolae proprietatibus ipiarumque AB & BD fup- 
pofita ^quaiicate mani^dum eft. 

I V. Pofica CB feu dx infiniteparvi , totius progredionis fumma » 
fummam termini primi ac (ccundi r^u ipfum r "{-dx non exccdit , adco- 
quc reliqui poft (ccundum adxquantur oihilo. 

Demonjlr. Sincges, fitfummaprogrclfionismajorquamr-l-^/jf , erit 
lioc ipfo CE major quam r + dx^ cum per Lemm. I. mtcgram progrcf- 
fionem repraefcntct i unde ex CE ablata rcfla FC feu r eric EF major 
quam dx^ (eu F£ major quam FA , eft nimirum FA ipfi CB (eii dx 
c«hypothefia?quaIis,adcoquecumobtriangulorum EFA & ABG fimi- 
licudiuem fit FE ad FA ita AB ad BG, fcquitur cum FE major fic 
quam FA , ctiam AB raajorem fore quam BG , quod repugnac 
Lcm. III. 

§,6. Qyo codem argqmcnto refpondctur ad ea , quae de progxcff. gco* 

mctr. cujus fecundus terminus eft infinite parvus (eu dx^ pag. ^ 1 5. lin. lo. 

6c fcqq. fubjungitNob. O. Author^haec enim tion nifi progrefiioni , cujus 

. (ecundus terminus finitus efty convenire ex praecedencibus jam compe* 

timus. 

$.7. An verO) quod pag. }i5.nn. I4.&(eqq. additur* motus, ce« 
Icritas > & (bllicitatio » fe habeant , ut , quantitas ordinaria , difFercntia 
prima, ficfccunda, & numifbt fint pro Yuigari algebra^ ilia: tangentcs , 

hat 
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li^ofciilarefpicianc, difquirendi hie locus non eft, cam omnia hxc (e« 
cundas ulteriorefcjue differentias fupponant » quarum evi^la impo(Iibili« 
tace fponce cadunc, 

$. S. Provehor jam ad illud argumcntam » yere Tubtitifnmam > qaod 
fupra' omnem dubicationis incercicudinemultcnorescuju/cunquegradus 
diffefciuiaciones artollcre Celcbcrr.D. Author arbicracur. £t fancliceni 
prima videtur froncc dirimere s rcaucemaccuratiusexpensi> hanccutn 
ceteris argumenrandi racionem eodem fonce proflucre compcnemusy 
iiec quicquam ad adruendam drflerenciationurn ruccefTionein ultra prt« 
matTi momenci conferre, nidquancit^atibus infinite farvisfinicarumrur* 
fus proprictates adfcribantur , adignabilefque abfblute fumantur pro lis 
qux nacura fua ina^Tignabilcs rcvera cxiftuur. 

Hare autem argumcnti, pag. ^69. Anno 1^95. A(f^or. LtpfienC pro« 
pofici vis eft :DifFercntix cujafcunque gradus (primae, fecund^, ccrtiz &c ) 
pofTuntpcr rediasordinarias Cquae alio nomine, ut pag. ^70. lin. 9. & x^. 
aflignabiles N. D. Author vocare (blec ) proportionales cxprimi , unde 
cum hx redac habeanc difFercntias , ctiam difFerentiaepcripfaspropor* 
donaliter cxprelTae habebunc differencias. Verbi gratia , expofita curva 
Fig. }, AGIM, voccntur. AD: *, PG: ;, fubtangens BD:r ; D£,£F» 
GH, IK, (ingulx dicautur : « j IH 00 KL4 a , LM: u, eric KM O0a + «9 
adcoque LM feu k , ( podtis loco e Sc a t expredionibus Leibnitianis 
Jx & djf) erit ddy (eadifFcrentiaprimarumdiftcrentiarum IH & KM. 
Quas porro difFerentiales > dx^ dy^ ddy^ per f, «, ui efFerrc compendii 
gratia Hccat } cumque ex natura curvx fit , t ad / , uc r ad 4r , fiac r ad jp 
at r conftans ad 1 , erit 1 hxcipfaquantitas, quas difFcrentiam a fea 
dj exprimic s ipGique r (ibi conflans ex Hjpotheu ea , quae ip(am e feu d* 
abfciiiarum difterentiam rcfert 5 cum nc, t:j:: e:a:: r;jc. Quod fi 
fpfi t aequalis redla £P applicetur in £ (eu eodem axis pundo cum 
prima diiFerentia IH feutf , idque fiat perpetuo , generabitur nova curra 
APCipmniafucccflive It tcrminans, hujus proprictatis , utpofitis DE^ 
EF applicatarura diftantiis r feu dx fcmpcr ae<}uatibus, fit continuo i at 
diftantiaduarumapplicararum D£ ad earum difFerentiam IH, ita r li- 
nea conftans ad EP applicatam alterius curvac in eodem , cum diiFeren- 
tia IH, axispundo. Jam cum, ut r:*::x,ia, erit& f vocaii RQjpfarum 
i differentia:/,) rie::x, + iia + Uj feu r adEF ut FQjid KM, undc 
t. ad Jt + i ut tf ad tf + #1, ac dividend© &c. x, ad i ut ^ ad « , quarc 
cum differentia ipfarum x,Cit f, habebitur hoc pa^o u differentia ipfa- 
xum ay feti ddy differentia ipfarum d%^ arquabirur enim ddy feu u ipfi 

^ fcu^, cumr fitadtut#ad«« EcbaK, nifalIor,e(lmethodus,qua 

pag. 3 70. lin. 10. &c. diffcrentiis primi gradus feu ipfis dy proporrionalcc 
fecxhibuiflctcftaturVirCelcberrimttS^ xcprxfencaodo nimirum dxftt 

^DlUntem r, ac^/per ^ 00 *• r • 
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Cui argamento ancequain rcfpondcam ipfumquacdioDisftatumac^-^ 
xace decermiuafle licear. Ncque eiiim hie difpucamus » an ratio ipfiu^ 
dx(t\X8 2iidjCc\Xi^ per afCgnabilcs r£t;:pofTiccxprimi, cumezipfacur- 
Tarum natura etferatur per adignabilcs t 8c y^ vcrum quod hie res cfl , 
Hum latio ipfius IH ad KM 9 (eu a ad A-f-.^* sue <// ad dy-^-ddy^ pec 
dnas ordinaias adignabiles £P & FC^pofllic dedgnari. AJcoque cum 
xacio difFereotiac abfcinarum addiifereutianirefpondenciumduarumap- 
plicaurum » pec alCgnabiles podic eiponi , an cciaiii ratio > quam habenC 
inter (eordiaacaiamdi^eieatix> per afljguabiles appHcacas poflic iigni« 
ficari. 

$.9. CujusquiJem quxflionis negativa (cquenci modo evinci pofic 
snihi Videcari Tuppo/icis > quia demoDlcrari noa merentuc , duobus hifce 
lemmatibas. 

I. Duacum qaantitaturo aflignabiliain feu fioitarum di£Ecreatia eft 
quoque aAiguabilis feu fiuiu. 

I L Datac curvs (cujas squacio per quanti rates fioiras feu afligtiabiles 
czprimi poceft) (1 appHcaca he fioica & afliguabiUs , eric banc applicacam 
xelpiciens iucercepu fiuica quoque ^ afliznabllis , & e convcrfo. 

III. Sine Fig. 5. EP&FQjordinacJdu«a(ngt>abiles, ac IH &KM 
iuaflignabilcs aliarum ordioaurum difFerenciae , videcur inaftigiubiliOnt 
IH & KM ratio > per afCgnabiles £P & FQezprimi tioii po/Te. 

Dtmonfif. Si negcs , m fiP aflignabilis ad FQji(tiguabilem , ut IH 
ina(Ggnabilis> ad KM inaAignabilem > erunccum £P & FQ^fincappli* 
cacae affignabiles » incecceptae A£ & AF , per Lemm. 11 , icidcm al- 
fignabiles) ac per Lemm. II. coDverfum> &a(ngnabiles erunc apphca* 
ue IE & MF. Quocirca & juzca Lemm.L harum differentia KM aC> 
iCgnabilis eric contra hypothc/iu » & calculi diffctanuWi Riethodum^ 
qua KM ucpoce aequalis ipQ dj + ddj affignabilibus non accenfctur. 

IV. Quod fi GH&IH k\xdx8cdjy fmihie&a) fupponantur infi- 
nitefimae ac iQafliguabiles » ipfae vero £P & FQ^ (uci pfaat celcberrimo 
D. Auchori) (iiic ocdinariae & aflignabiles , ipfarum primarum differeu' 
nacum xqualicas omuimoda 1 ez raethodo difrer. fequi videtur. 

DerMftftf. Vocatis enim EP:1» FQ^)^, ac utraquc, juxca incentum 
Nob.Lfi^iy/riif adiguabili, erit £P ad FQ^uc IH ad KM, feu 1 ad ^ 
uc dy ad dj + ddy > unde l^dy X X,dy -f- xJdy. Sed ez calculo differenctali 
xddy evanefcere debet ; quare fie <: CX) jc> & hinc dj 00 df-^- ddy feu 
IH 00 KM» & primarum dif&renciarumae'qualitas. 

y. £z quibus , jam , poficis primarum dinerentiarum repracfentatric^ 
l>us redis ex afTignabiiiumnumeiro, fequi videtur , argumentum hoc ad 
fccundas difierencias evincendas adhibitttm,vel pritharum dv aequalicatem» 
adeoqocfecundarum remociouem pocius inferrej vel diiferentias fecundas> 
concra Nob. D. Auchoris iaccocumiiaccr quaaucatesaSignabilcs rcpouere» 
quod $. S.Qocaveram. 

YI. Turn 
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VI. Tain&luucproportioncmtadx. + »at<iad<i + «, poCitstac 
* + '' aftiguabihbus, fir hujus, mutatis fymboli$; non procedcre.evicifTe 
me arbitror. Utifchancexprefllonem fupra inyenum - 00«, fcu-^ 
00 ddj nataram differentix ftcnndae nullo modo exprimcre velexiude 
paret, quod, i exifteme vCxLemm.u) aflignabili , rfi; emergat «qua- 
lis ipfi IZ quantitati C\hi incomparabili, quippc ex piimarum difFeren- 
tiatnmgenere, quod rcpognar. - 

$. 10. Q.iamv|s autem ex toto prafftantiflimi Viri rerponfionis con-' 
tcxtp , aliud tnihi non appareat, nift Dn. Autborem per applicatas rcpras- 
fentatrice*, Iineasabfolutefinitasintellexifle j cainordinatias&affiK.u- 
bi M eas fempcr noncupet; qoonomine diverfis in locisfinitas appellate 
folet. Sitamenperduasharceartlgnabilesintelligicupiat, aflplicatas fibi 
proximas. mifla aflignabilitate ftriftixJiaa , itaataWa EP exiftentet 

1*;/, " 3-\^'^'''-' P*'''" *""''''« ^Q^**" ''^ inaffignabili. alio 
qoidem modo fttingit argumentum j ac exTuc ptoportiooc t. eft adi 

t.+dtwdj»idj + ddj ( vid. $. 8. ) oriri yidetor , ddj ao ^ 

^Si?"Ji'l"''c'^°^ *I!"f.T' *•'• ^^'fi"", Doncontratianfur.' 
cam ;/'// pennfimtefimaemfinitefimamcxprimatur, acFQ feu tA-dl 
non fit fi„,ra. Quare feqoi videtur. cum' t. it . rfj finrSoawitltes! 
^cir"rP;r "'''"?'';"' ''''' '^''' ^^ntitat;™. quoKargu- 
rCTJr •1^*'"*"''"^°"'' ^"* '■ '■«'"'* requititu?infimtiparfa. 

*nfm«,lL'r ' " "''"^ infinitcfimah utenti occurreret, (bane 

cthm Dff/'"*r"'"5''':;'2"'"^ '^."«** Ctisttrnporldubiushx/ „"S 
ctum ipfis a fen dj d.ftrentiac forent adfcribend*. Adeoque « f^ 

rfrf/ »-^aut i' (CI. UHnMo f aut !^«) fotet rera in fuo genere 
K^^:™'***"^ ""'^"' •• •»»« AfficDitatem aliunde non oriti de- 
lans accurate diltinxiflem. Quaptoptet lefpondere legitimfe pof- 

„n^«o^rfi^nfVae'tfntttoS^ ^^'^"^r* ' "-'° 
GIH & IMK. efleint«ftLTa SeTpig T'Z eKr^TK^ 

1? r^™^""/ P"T!?"" ''•^"ntiarum.qual.tatem §.* &S,u "w 
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prims ruppofuerim , nimirum ip(i dx. (qux ramcn difficulcas ezfacifi 
cpllcretur, vocando KM non dt rcrmiiio Lcibniciano, (td unica un- 
mm liccera / am ft ipfam ez mco more czprimcndo \ qox tandem per 
xquacionem invenca proderec modum > quo czponi debet) bic loci vo* 
QU KM: df + ddjf ipfam LM feu ddj nihiloabfoluEea^quaricvinccre 
conabor. 

Sit ergo AMcufTaparaboIica, AD:«,DG:;, IHooKVooKL:i/, 
LM: ddf, illiufque nota xquaiio, *jf Xr/ , ut huius j«m opcinvenia- 
cur LM, crit DF feu idx abfciflarurn differentia hocmcafu , ac VM 
feu idy 4- ^^J' applicatarum difFereutra. Adcooue calculi differentialis 
algorithmum , A. 16S4 pag. 470. lin. i. Sec. traditum fequendoy aequa- 
tio JT* CO r/ > abit in banc ix in xdx 00 r in idf + ddy^ feu ^xdx 00 irdf 
•H- rddf, Updc cum 4*^* fit xquaie ipfi xrdy > rcftabit rddf xquale 
nihilo. 

$.11. Ut Tcro dirc£lc ad atgumeutum $. 10. refpondcam. Attis ex in^ 
finici natura defumtis, ad Se^ionem IV. relegatis » quibus ipfam ddf 

ab(blute uihilo aequari probatur » non tantum > quia— feu -^^ lalif 

<(l naturae, at, licet numeromazimomultiplicatnm, nunquamquan« 
tit^tem aflignabilero uicunquc parvam adx quarc poffit , Ci ofinicam • cnrm 
cum mazimo idem eft) quod omni eflti proptium cfle nenonegabit; 
verum&obplurimasaliasrationcsSe£l.lV.czponcndas. Ezipfocalculo 
Lcibnitiano hoc f<^qui videtur. Scilicet, ez duabus hifce $. 8. iuTcntis 
proportionibus r:e:: 1: « , ac r: e:: t -1- 1: « + « > valor ipfius u aut in- 
tcmri non potefl, aut, G curvx appIiccturdifFcrentixfecundaexquatis 
»on invcnitur. 

Demortflr. Redadi utraque ad aequalitatem Get I. ra 0OX.« & II. rs 
^ruOOte + ie. 

Jam in xquationc fccunda vcl aequalia r/i&ie primodelendaerant, 
ut-reftct , i€ 00 rts. Vcl primo dclcndum efl > ir ac ru , cum fim ipfis 
zedcra incomparabilicer minora. 

Si hoc, ipfa ru ac ie )uzta leges mcthodi diflferentialis nihilorumad 
inflar confiderancur > unde ipfi us u valc^r hoc pado inveniri non po- 
Icft. 

Si illud, ac primp rjact^, qui ppe per asquationcm 1. fe mutuo 6t^ 

Rruentiadelendaveniaut, rcliuquecur »oo -^> quern valorem ipfius fi| 

£ curvae applicetur , dico differentiae fccundae non efTc xqualem. ' 

Si neges, defigne; -^Ccau ipfam ML dilFerentiarum IH 5c MK 6i&* 

jvutiam } (itque curva Fig. 5. AM parabola 9 cu|us xquatio (retentis 
4.8. fymbolis) fit ArjfOOf/, camfit fadjrutradiy eriti CO iX) qoaf 
^diffcrentiata dabit , i X ir, quarc u fca ^ hoc in cafu crit X ^' X MU 
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. ^m et natura parabolas eft quadracum AF aequale ipfi r in FM leu 
xx"\- 4ex + 4<e CXD r; -[- ira -{-ru; undc ex hypotheii » delecisptimb 

acquahbus > hincjf* + 4^4r, illiuc 7 + xw , rcmaucbit j»30^— , fed 

per proportionem $.8. invenram, utimoxpacuics erac uoo-j. Unde 

appaiet hanc nou defignaredifFcreuciam (ecundatn. 

Quare argumcmum abEruditifllmoDn. Lf;iwin> (J. 8.)propofiturtt 
adevincenda^fecundasordinacarumdifikrencias non fufficcre abimde de« 
moiidracum opiaor > quocunqueetiam modo accipiacur. 

$. ti. Duas iufupci: inflaiuias afFerc Vir ingcniofidimus > alteram » 
pag. 3 1 ^. lin. 1 1. Sed cum ubiqtit curva dire^ionis fua indinatiofiem mu" 
set (alioq'^ii non curva fed refia foret) etiam anguli coutintti ticn infen» 
Jibiliter Jen per difirhnina incontparabiliter psrva ^ mutantur, Cui (ane 
acucidimse objc^ioni , ez principiis meis apcinime rcfpondere pofTcm » 
qux ez iufitiici nacura dcducuncur. Cum aucem hacSedUoue non nifi iis 
uci decreverim , qux ipfe Ccleberrimus Leibnitim afTumit , quaeque er 
dif{erentiarum proprieucibus curvarum fymptomata elicere conancur^ 
(quod fine abfurdicatum continuo mecu fieri non pofTe ezfacili oden- 
fderem , cum quanricatum difFcrentia: , qua tales, a parciculis infinite 
parvis, (Iridc did^is > qualcs Analyfisinfinicorumconuderat, diverfam 
p roulcis fbrciannir inaoiem) fufFecerit hie dixide , curvas ubique di- 
icdlionis fux incliuationem non mutare, veramquc cu'rvac acredlasdi- 
Yerticacem in eo couHdere > quod curya (\i , quae in fingulis fuis parcibus » 
Ted fiuitis» quantumcunque iicec exiguis, dire£(ionem fempcr mucat^ 
feu cujus nulla pars finita , quantumjibec parva , eandem diredioneih 
(ervec : reda aucem hxc (ic, cujus (lugulae partes > qualcfcunquefinitas 
eandem ip (e dire^ionem (er venc » ac partes infinite parvar inter (e. Par- 
tes autem curvarum infinite parvas diredionem non mutare acdere£bu 
rum genere efTe » earum falcem in multis proprietates habere , non nega- 
bitVirerudiiidimus; & vel a poftcriori cognofcimus ex ipfius naturae 
•pliacnomenis. Ratum enim in dioptricis ac catoptricis effe nemo igno- 
rac ) curvam in pundo contadtus eandem cum re^a tangenci diredjbioncin 
(crvare. Siecund^ , ipfe Nob. D. Leibnitius , idem (cntic (loco Se^io« 
nisi. $. !• IX. citato) tangenttm invemrt eft reSam dieeerequaduscur* 
VM pun^a di ft antiam infinite parvambahemiajungit, Verb.gr. in Sche« 
^mate 3 > infinicefima GI ^ quae falcem curvae pars GI direcSooem non 

* mutat , cum vere reda a Viro Celeberrimo appelletur. Tertto hanc ipfam 
GI redamcfle) hincpacec, quod (yocacis, GI: ds^ GH:</x, HUdy) 
(rudra aiioquin in curva? hoc triangufo charaderiChco applicaretur t 
Prop. 47.1. Euclid, qox cert^ non nifi redbsfpedac, ^harcincalculo 

* difbrenciali tantum non ubique occarrcns aequatio dsdi OOdxdx + dydf « 
^lane fbrec agcomecricaj jam ds pro curvae clemenco aiTumi palam eft , 

^ , B X quo4 
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(]uo(! ideo tc&xhzhct propricrares » nee idcirco , quamdiii tnanet infini« 
tefima, direflionem macac. Quarc (i differentias pcrperuo infinire p^' 
vas aflamfidct Vir Cclebcrrimusy difFcrcnciat tones ultra primam non obd« 
nereintriangulischaraderilViciscIarevidifict, ^^ quod in fuperioribos 
fam monui > hnjus generis argatneinutiones non aliunde procedere, qaam 
quod di {crimen iotei finitas ac infinite parvas quautiuccs exade Qtis non 
oblerrecur. 

$.13. Altera, & ultima , ni fallor > indanria haec e(l, pag. 570. lin 1 5. 
^Hod fi f9U darentur differtntia prima fequtntur omnea ardinatas crefcert 
nnifirmiur feu omnem lineam ifft reHam. Quod certc (cqueretur , fijf- 
jacx differcntes (inc finitx & afngnabiles, unde&earumdiflantia? tales 
crunt. Verum de hi(ce in hnzlyU infinitorum qusflio non eft , cum St 
liaec inter rei^arumcuryarumquediverfirates fpecificas etiam banc admit- 
tatt quod in omni curva quaelibet ordinatac finira;crefcantdiffbrmirer9 
in re6fca vero uniformiter. Hie veto Nob. D Authori , probare incubuif- 
fet > Applicatas curvarum per diftantiam infinite parvam fejundlas crefce- 
xe difformicer. ^^Jeautcmno€per^ccIarumc(1ec^cdatur, cam alias, (t 
imaginationem noftram » fclieioiacifque conftru6lioiiem confulamus , ye- 
xicatis adeo liquidae rationem hoceffatum habere videatur , utcontrarium 
probabiliter fudineri non pofle vef ofimilc fit. Hoc ipfum ponTma , quod 
jem mihi dccidcre vidctur, ex ipfis ViriCeltbcrrimiprincipiisdcmon- 
Ar^bo 5 nr appareat , quam parum tuto in Analyfi infinitorum figurarum 
contemplationi , imo & ipfi not\rx imaginationi , non ni(i finita no- 
"bis reprxfcntare valcntibus , inhxrcamus , eft aurcm quod fequitur. 
'Pfffith tig, 5. 0rdirtatar$ini diflantiis DE,EF infinite parviSy^ aquaiibui 
tlementkcnrvaifjfiniteparva GI, IM in eadem funt liPieA reSia. 
\ Demonflr, Pro(iuila enim GI in IL, erunt triangula GIH & ILK 
congrua'&aequalia, vocatoque, GHooIK:</jf, LKxIH:^//, acML': 
id dy^ fam, cum t riangula G HI & IKM fint r cdaogula > e^it Gl + IM X 
s/ dxdx -f d)dj + \/ dxdx + djdj + xjddj + ddyddj. VocctUr autem 
Gl + I^l unicalictcrac, emerget* tctminis ddfddf ac lyddf, deletis* 
(cum juxta caiculum diflerentialem fruftra majoribus addantur ) cc CD 
j^dxdx + ^d;dy , hoc eft , quadratum in GI + IM , sequale quadrato in 
rcifla GL , uude GI + IM 00 GI + IL adeoque IM X IL j quo pofito 
facile in fcrtur IM elTe in eadem cum GI rcdl , fi^nimneges fit inreda 
Clproduda, faciatquecum GI angulumMIL, aflumta ergo in CI pro- 
duda reda lO, ipfi IL acquali, ducatur O (n) ipfitK pcrpendicularis , crit 
I (n) feu applicatarum diftantia minor ipfa GH contra hypothcHn. 

Corollani vice hinc polTctcolligi, cum pofitis DE,EF aequalibus 8C 
infinirc pajvis , ex calculo inveniatur , GI ac IM xquales effc , & in cadcm 
idcircd linca rc<5^a, banc figurx conftruftionem huiccafuiexprimenJo 
minus efTc iJoncam ^ acnonnid, cum DE ac EF finitx funt, convc- 
nirc. Uude & omnia buic fcijcra^tis conftruaioni inniccncia ratiocinia 
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Confideratiopes (ecandx^ i i 

lft>fl nifi DE & £F finids quadrant. quofaloincaruomDiJti Virocdc- 
b^rrirtiopropoficaobciDtncs qua^qtiidemfinicorum aciiifiniteparvorum 
noti (acis accuirata didindioomnts > ni fallor , hie concrover(ias mater c(l> 
hunc autem errotcm evirare cum omnibus nobis, nonni(ifimcaitiMa« 
tficH confiderare aJTuects , (i non prorfos impofCbile , certe facile non Cu » 
ne in infiniie parvornm hoc labyrhnhoperpecuoac fine fine circumvage-* 
mor incerci , unicam quandam ex infiuice patvi nacuia veritaccm > ex. 
principiis irrefra^abilibas dcmonftrabilem deducerc Temper in votisha- 
bui » cujus dudum ruco (equi pofiemus, imagiiiationts nodras fiiiiro^ 
mm ju^icer propriecates nobis occinentis plane fecuri. Qood quidem iii" 
venco Analyf infin. Lemmace X. me impecralTe credidi; cujufque de- 
mondrationcm Sedione hujusIV. alio principio otram tradere conabor* 
Lriceceam, quam adhibtii , nou minus ccrcamenearbicrer. Si per infini' 
cum intelligarur in Cuo gencre maximum » quod cum infinicocoipcidere 
inibi evincere ftudcbo. 

$.14. Duo, antequam ad aliacranieamadhucdiccndareflant, quo- 
nim (lioeac cum Virorumexcelleucium, qui bus calculus difiercntialisia 
ufu eft , impetrata veuia aperce eloqui) alterum eft. 

Mttbodum differentiaUm , ex diffenntUmm proprietatihus curvarum 
fymumata diducenum^ n$n adeo videri mibi tutam^ cumexamen cole* 
racurae Analyfcos iufiiiicorum fundamenca , ex iufinici nacura , prin* 
dpia depo^ere videancur , adeoque ipfius differencix nocioni non Cx* 
tis- conveni^ncer inaedificari , cum diffcrencia quanticaces eciam fiui* 
tas fpecbus, cciamfi poflit colcrari , facile nos tamen in lacentes para- 
'iogiiinorum infidias pelliciac. Ne aucern a cancis Viris fine racionc 
lyc didencire apparcat , hanc & fequCACcm addere liceac inftaa* 
ciam. 

I. QbftfVMtis caUuH differentialis rtgulis i prima in ommh»s €urvis af* 
fiica tar mm differ em fa pofftent ejfe aifna Ut, 

Quod hccc cum prxcedentibiisCelc4»errimiLeibnitii ratiociniisaperte 
pagnareac calculxdiffercntialis , qui talis » fundamentaevercerc videacur -, 
ex primario camen hujus mechodi canone direde iluic , quo permic- 
ticur five ordinaiarum fire abfeilarum , curvarumque hifi:c rc(pondeu- 
tium difterencias xquales ac fibi conftances ailuiTiere. 

SicergoFig.j.curva AMparabola,autal4aquclibetadaxem AF relara^ 
^umancurque hie abfcifiarum difiEercncix, D£ > £F , fibiacqualcs; iam 
^h<5c in -Gcomerria notum eft , quas in curva AM ad AF relaca fuiic 
abfcifiarum '^ifFerentias > eas in eadem curva AM ad AY* relaca eilc 
WI ac ZM' feu applicatarum difFercncias. Quar^ cum DE ac EF ex 
hypochcfi fine asquales » eciam WI ac ZM a:quales erunc ac couft^n- 
tes. CJnde falcem hoc in cafu poceft dfe curva , cujus pi imaediiTcrcntix 
Tunc aequales, ac ipfa proiudc {ccuudarum ulceiiocumque diiTcreuciarum 
plauc cxpcrs. 
, B 3 Vcrum 
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ii. Berflhardi Nieuwentijt * 

Vcrum objid poilcc in parabola ad axe m AY rclata,^ fi appKcaf^ranl 
difFcrcnriac fint acqaalc$,ab('ci(Taruin difFcrcmias Y ftfj, (oj (p) iaacqua-: 
Icscflc, fccusacinaxcAF, ubi DE, EF ruiitajqualcsafTumra:. 

Scd rcfpondco , mihi hie fuffcdllc , fi cvinccre poircoi fymptoma 
curvarum charadlcrifticum non cffc , quod applicatx difForroiter crcfccrc 
^ebcanr. 

Adeoque noti (atis taco in difierentiaromprimaramditFormitatecal* 
culum fundari. 

Ut vcro omnis tollatur (cropulus hoc prapmittam Icmmaticum. 

Sit rcda quaelibet AF, ac ad cam dudaenormalcsquotlibctnumcro 
MF, IE, GD 5cc. ab M verfu? G continao dccrcfccntcs j dico diifercniias 
carom rcfpcdHvas IH, MK , cafdcm fcmpcr fore, inquacuiiqucctiam 
diflanria DE > £F Ave aequali (ive inxquali , & ad quamcunquc redam 
AF« FM aut aiiam pro lubtca a(lumtam« applicataz fuerinc , roodo eodem 
a maxima ad minimam ordiuc Cc Temper (cquancur. 

Dcmonftrari hoc non mcrccur. SicnimMF, IE & GD, adeandem 
redam AF variatis-diftantiif , appliccntur in MF, WD 8l (p) A , rcfpc* 
^ivseearundemdif&renriaefemperxquabonrur ipfis VK & KM Sue, 

Quod fi ad aliam rcdam FM appliccntur in MN, KS> VT , crune 
carum differentiae XS » (^} N > prioribus itidcm aequales. Quod (atis 
snanifeflunfr cfl. 

Hinc vcro non cxigua oriri mihi vidctur advcrfus mcthodum , car- 
varum proprictatcsex applicatarum differcmiis venantem * difficultas. 
,Cur enim, quod hie fub/ungitur dire^^e non fequatur, non video. 

II. In omnt curva applicatarum differtntiM prima fttnt ssquales ^ acin 
triangfitoftulineareliainaquaUs, - 

RcTumra enim eadem curva AM: (i applicctor MF inMNjIEioKSy 
GD in VT , cum (it , uti notum eft , planum MFN triangulam » & 
FTN ]inearc£la> erunt ergo applicatarum differentiae in curva xquale^ 
refpedivisdif&renciis intrianguto, exiemmatepraemidb, codemeoim 
ordinc fefe a maxima ad minimam (equuntur eaedem appiicata? excon- 
Arudlionc} undc&pcrquamlibetdillantiam (ive aequalem (ive ioaequa- 
]em , turn in curvilinco turn in trj^mgulo (ejundae aequaics (ex eodem 
Icmmatc) difFerentias habebunr. 

Quocirca (i in curvilineo applicatarum differentiae prtmae (int inx- 
quale»* , & in triangulo inaequalcs erunt , funt enim exdem. Turn in 
triangulo , MNF fi differentiae (bituantur aequaics , eaedem cum hi(ce 
applicatarum in Tiirvilinco AMF dif]Ferentiae xqualcs erunt. Sive di- 
flantiarum inter (e a^qualitatem obfervent > five fccus. Quod evinccre 
Jiic inteiideram. 

Quod C\ eaedem hx redae , quae applicata? ad AF parabolam » ad MF 
triangulum efftcerunt , ad punda R,Q, &c. in linca FQjordinentur 
Ml R(^), Qjm), ob(crvato pun(aorumlcgitiiiioiDtcr(cxclpcduj prp 
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T;iYiaip(!uscurv^ APQjid AF axem dcfcriptae proprfctatc, curva'FM 
cricvana lui norum eft, differentiae tamcn prima: (k,) (m) ^ 6cc, ftm- 
per aeqoalcs diiFeceuciis in triangulo (//) N , &c. ac in parabola ip(is ' 
MK ScCi redae euim difference io omnibus e^edemfunC} unde diffe- 
rentiae divtrfe efle nequcunt , necjuc alix forent , ex lemmate pracgreflb » 
{ivcinip(a AF» five in FM, iiveinFQ^ applicatarum diftaniiae > inx- 
quales fine , auc iis in locis axium otdiuencur > uc candem femper ac 
xqualem didanciam (crvent. 

Sic in cafu propoHco, cxideatibus^curvis AM parabola, FN rc^a» 
AQ^bypcrbola acquilatcra vcrfus axem AF concava, eric F (m)<urva 
ejus generis, cujus applicatarum differcntias in infinitum (cextendere*' 
Ceieberr. Da. Leihiitius , pag. 370.110. 4. flatuk. Cumtamcnejedem 
hx applicatac differences in triangulo , non nifi primam, in parabola nofi 
iiiCi (ecundam differenciam admictant , pag. ^^9. (in. 19. £c infinicx 
fiint-curvae qax per eafdem applicacas hac racioneconflrui poffunt. 

Unde cerce merico concludi videcur, analyfin infinitoruminipfaap* 
plicacarum differencial notione non rire fundari , cum fi curvarum eflen' 
tialis charader ex applicatarum differcmiis fit dcfumendus, praeccdcntes! 
difficultates evitari tix pofle credam. 

Quapropter&hincaperrefacisconftare arbitrot, charaderem curva- 
runiTormaiem , non in diffcrentiarum IH & MK. &c. inter feliabitudi^ 
oe, fed in cognica ipfius GH ad IH feu partium infinitefimarum axis , 
ad partes infiintefimas applicatarum aut fubtangentium ad applicatas i 
raciune conHdere , cum hac pofita curvje determinata proprietas pont- 
tur , & omnes , quae ipfas differcntias urgent , difficultates hoc mddo 
tollantur. 

Turn 8c duo aut pkra (e mutuo fcquemia triangula charaderifHca 9 
OHI 8c IKM, fine periculo non adhiberi , hac quidem de caufa, c^uoi 
licet quotlibet axis infiniceCmae (modo num«ro finitae) fe motuo in(<:« 
quantur , ut DE ac DF , quae cota iis conftare fupponitur reda DF , 
cantum maneat, pars infinicefima, (licet alterius tocius) qtix, C\ )ax* 
ta infiuicae parviratis naturam , remoto Imaginationis noflrae figura- 
xumquc malefido valdcin infinitis didaminc , confidcretur, fedividiiii 
£ &c. in plures fui partes neutiquam patitur , uti Sedione IV. pacebic. 

Quod tamen , fi plura adhibeantur triangula charaderifiica , evitari 
nequit, unde mirum non efl, ii infinite parvas quantitaces contra na- 
turam 8c dircdas iufiniti proprietatcs cradaiitibtts » error quandoque 
Qbrepac. 

Plura hie adjung^re poflem , quaecondliatumihiTaldevidenturdif^- 
ciHa, vctb.gr. pag. 370.Iin.17. aitVirEruditiinmus,I««ti^fi»«^w#«^- 
dt$m eft cum ttfiea diffennuamm reprafentatrix fi$ riQa. Sic in excmplurn 
ad'lucitur parabola , in qua applicatae funt ut abfciffarum quadrata , quae 
^licitur caccre differeotiis ccrciis i certc fi ea fit parabolas hujus prqprietaiB> 

B4 ^ 
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uc carcDC diffrrentiis ccrciif , non video quomodo Nob. D. Author dlra'* 
ze qucat cafus , in qutbus ex calculi difitrcntialis mcchodo eadem parabo* 
la vel carcac differentiis (ccundis ^ vel ctiatn obciocac difTcrencias in infinu 
turn 9 dari enim cafus qui ucrumque hoc requiranc , fie videtur evinci pof- 
fe» refumcis Fig. ). ac $. 8. fymbolis , ecic xx CX)r;, jam poficis dx ab« 
iciflarum elcmcncis aequalibus > emergir cafus Dn. Auchori cicatus & carec 
differcndis certiis 9 fi dy appHcatarum diflereucix (lacuancur aequalcs care- 
bit ez Hypothefi difieremiis (ccundis , fi veto (//cur vxelcmencafint coa- 
ftantia (quamlibct enim ezhifce pro conflantiaffumfifle licet) ip& dx 8c 
dj in iunnicum diflcrentiari potcrunt» unde ccrte, cum diffctentiarum 
anultitudo ez arbitrio diflerentiantis poflit die varia in eadem curva « non 
f«rcipio> qua ratione ?eruscurvarumcharader > qui cette in eadem cur- 
va idem f^mper eft, Dec nifi cumcurvxeflcntiamucaturj ez difFerencia- 
lionibus pome elici • 

$.15. Ncautemrcropulofitatenimia, arti inveniendi obtcem poniifTcy 
ac tali prartcztu optime inventa rejiciens % (ludia hasc retra(^are niagis 

guam augere voIuiueCenfeat (pag. 311. lin. 5 & ) 16. liu. lo.)* ab ca, qua 
adenus ufus nim> methodo primariasduasha(cediHicultatesamovi(Ie 
liceat. Quarum«/i«r«eft» quodmihi, omnibufque priiicipta hxcce am- 
pledeatibus viam praecludere videar ad ea invefttgauda, quae Celebcrr. 
Dn. Lfibnhms iuferiorum dilFerentiationum ope adiuvenit •, cum (ccun- 
das difierentias proabfoluteimpoflibilibushabcam. Altera vero, quod 
Iblas infinitefimas nuantitatibus accenfcns , earumque rc<^ngula & po- 
teftaces pro mero habens nihilo , mechodus ad plurimas yeritates per ip(a 
aofioiteutnarum (difftuntialmm termino Leibniiianp) re^ngula potefta- 
tcfqueperveftigabileSf nonattingac. 

Quious ut refpondcam bccvicer, pro temporis& loci hu)usan|u(ha, 
oftendere conabor. Stla dquationum ad iftpniufimas ndu^iow (^upri- 
ini generis diSeientiationc) omnia ohtimri poffe^ qua diffiumiatiottum 
gradiktis utcunqui umotis legitimt inveniri queunt. 

Sintinexemplum > i^&r quantitates condantes, ^rablciffa, ^rapplica- 
tac > hy x,\ft indeterminate > erunt refpe^vae earum differentiates, dx^ dj^ 
dhydx,'tdj\ mihi eaedem per infinitefimas refpe6tivas ha(ce defignantur» 
£tayUyiy9\ dataquefitsquatiocirculii xl^x — xxZOyy^ erithxc ad infi- 
nitefimas redada > k,t — xf ao/<i > quae pro ^ & a pofitis fymbolis Lctbui- 
cianis dx^ djy cum prima difFerentiatione hac convenit > kdx • - xdx CO ydj. 
Haec fi (ecundo ez mcchodo Leibnitiana diScreucictur , pofita dx conftan- 
ti , fiet .. dxdx 00 yddy + dydy. 

Hu jus &ccedaneum ez meis prindpiis fie obtinetur > fiat # ad « ita r a J t 
(potuiiIet%co r ip(a b aflumi , nifi e ez hypothcfi conftans per conftan« 
»cm foret exprimcnda ) erit l# CO m j quae applicata ad aequationem 
*f • *' ^ '^ crhibct aequationem kr - r * 00;i » quantitatibus afligna- 
t)xUbu8 conftamem , quae ad infinitefimas rcdada, feu dificrcntiata 

cxhi: 
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kxUhctt •-rr'Xjfi + 10, feu cermidis difiercncialibos ^ rJx 00 ydt 

Haec jam plane erit eadetn cum LiihmUana (ccuodo di&rentiata » G. 
per dxydy^Jdy radem ratio (ignificariintelligicur, quae per ntj Sc dtp 
leu r> 1, Sc i deiignatur , unde fecundac quancitatum diftercncix hie (al- 
tem necedariae noo videiuur. Quod (i tertias ezpecatnr difterenciationis 
fuccedaneum ^ refumta aequacione —fiOOyi + su s concipiacur i ad » 
ordioari, ut hac ratione generetur nova curyas erunc lacera trianguli 
hujas chara6^eri(lici aogulum redum compreheadenda ^ e Set i quare 

fiac uc i Sid i ica r ad/, erit-^ X i » ac modo fuit-^ CX) 4, quibuj 
valoribus loco i & 4i in aequatione fu&dis oriecur — rr O0>fi +XX9 
quas de novo ad infinitedmas rcdadaexhibcbic/i4'/'+ >'^ Xtf pro 
tcrciae difFerenriationis fuccedanco. 

Ratio autemipiius radi feu rad/perpetuo cognicacft, cumfcmpfr 
deftgnct rationem applicatae ad fubtangcntem , eft tmm tiy:: 9: a:: r:X9 
quae padim methodus in anatyfl mea infinitorum occurrit. 

Hoc aucem ut tatito pateat liquidius » ex daco arcu ac radio finuoi 
re<fluai invenianuiSf qnod inter fiiciliora non numeratip&Vircelcbcr- 
rimus, Ad»r. Lipf. 169}. pag. 179. fit Fig, \, AG arcus circuli* c. 
cujus iufinirefima , GI: u ^ finus redus (p) G: /. Hujus infioicefima 
WI: 4, radius YG: r. A (p)i finus vcrfus: x. Cujus iofinitefiina (*) (/>) fie #. 
Y (p) Gul. erit, r ad / ut Mad ii, adcoque raOOlu quae prima e(l infi- 
nitcfimalis aequatio. Haec, fi pofica u conftanti, xquacionem fccupdo 
differeutiatam repracfcncatura t(i , fiat ut if ad 4 ita r ad /y eritquc 
fuOOrai adcoque rfcOrlj feu jg^X // , & pofito loco li ipfo rr -jj , 
eric rr - yy X ffi quae ad iufiuicefimas reduda fiet fi + ya 00 ^ auC 
^+7X^5 fed modo fuit a ad/ut « ad r ,^ quarc caudem fio( 

- + / X *. 

Sit ergo juzta D. tethnitii metbodum : 
yOObc + bc^ -{-gc^ +«c7&c. erit bxc ad infinitefimas redafbi. 

# X ^» + ^hccu + ^gc^u + 'jtti^n &c. fcd /X -- , unde fiet. 

foo hr + 3^^^ + Sg^f'^ + 7»*'^* &c. quae denuo ad infinitefimas redudb 
dabit i X i. i.hrcu + 4. ygrc^u + ^.y.frrt^ii &c. quo ipfiusi va- 

lorerepofitaininvencamoxaequatione — |r/ X «> acloco/furrogat| 

inodo alfumta progrelfioae fict > . 

*» 
1.. 5./&frr + 4. 5.frw' + ^.j.nrrc^ &c. , 

B 1 Ac 
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. Ac icrmitHS enndein ipfujs c dtmenfionum numcrum obtin^btibdti^. 
ex mcchodo Ltibnitiana idcntificatis , hanc viam incundo idem acqui- 
riturdircd^s per priini generis differentianoncm » fcu potius rcdudio- 
Dem ad infiniccfimas > qood ex icecatis difFcrentia(iooibus uon uid indi'^ 
tt€ti proccdic. 

Vt taceam mulra hajbs mcthodi commoda i quibasvarixcarvilineo- 
ram hinc emergentium ad (e(e habicudiacs eadcm opera dcteguncur i 
<\ux ex calculo difterentiali non iiid maiori cum difiiculcare eruuncar. 
Tain & obfedioDCS > qcue dif&rentiali metbodo tnulcifariam incumbutiCi 
(fid. $. praecedcmcs) adverfqs banc nihil babenc ponderis ac fpouce 
concidanc} pacetque (ine obfcuricatc ratio , quare, vcl e, vel a^yclfi, 
per conftantem aac inconftantcmre^amrepraefcntarecujunibet arbitm 
rdinqHarnr. Sic ipfarum # ft « ratio pofTet per duas rc^as bSct^ quaruoi 
alcemtra mere aroitraria eft , exprimi j nedicam ex calculi difi^rencialis 
edicis badenus pracceptis mibi nondum conditiffeylcgitimam earum acqoa- 
ttODum difierentiacionem > quas fubtaogens , t , aur fubnormales / in- 
grediror i boc enim cafu , verbi gratia , in zquitione ry 00 tty qnae 
ex hoc calculo oritur, expredio dif&rentialis rdyOOrdt -f- tdx, , mihi 
liac de caufa (bfficiens non videtur « quod ipfaVi ieu^bbtangenris difftf- 
rencialis proprie magis per duos infimtefimarum rerrainosexprimatur. 
Idem de tangentibus , fubnormatibufque aliilque multis curvas fpccfbntt- 
bus redis in aiialy(i iofinitor, Yariis in locis demonftravi. Quod (i Vic 
ingemo(iffitnus» caquxmenfe Auguftoi^95. prioribus addere placuit* 
hoepado ipfis ordinatarum interceptaramque infinicefimisapplicuiflety 
inifla fccundt tertiique &c. trianguli charaderiftici , ac fecundae tertix- 
qaeScc. applicacarumdif(ercncixcon{ideratione» muftis , ni falior , ma. 
nentecadem mcthodi extenfione > dtfficultatibus immunem earn pr^ehi. 
tiffcc ^ ^ 

Quomodo autem ex metbodo mfinitefimali > ctiamea^veritateslegi. 
timededucanrur , quae non nifi in infinitcfimarurn potcflatibus re^tangql 
lifque fundari videntur , analyf. iafin. cap. IX. breviterexpofui ; (itvcr- 
bi gratia xquatio infinitcHmalis ad circulum pertinens fupra inventa 
t# " xe 00 fat ic cupio hinc deduccre quae ex hacperaliaminfinircfl- 
maro a hnultiplicata , ut kae - xae 00 yaa , derivaret Dn. Leihnitius, No^ 
<]uidem ftride principiis infiftendo ipfam datam kf-xeOOya per a roul- 
tipltcarem) aim omnes termini hoc modonihilofierentaequales, juxta 
Xemm. lo. anal, infinitorum , fed primo earn dividcndo per infinirefi* 

mam # aut «, ad finitas quantitates rcvoco, at fiat J:-*X^, quam 

per a multiplicans obtineo , ka - xa 00^ , quae eft infinitcfimalis , ubi 

nuUus terminus nihilo aequatur, ac tamcn pmnia praeftat qoaeamodo 

•ifta k,M«"xat 20 ysa infiniccfimaru™ icdangula coutiocmi cxpedari 

^ * poflunt. 

Digitized by VjOOQIC 



Confiderationes fecund^^ %^. 

pofliint,; 2c inviolata mauere polTuin Anal infin. principia. Eodeoa mo- 
dp i fi vclira sequarionem , quae iisinvcniendisconducit , quaspcrdatani 
k^ " xt OQya , ad <juadracum , I^K^e — zl^xee + xxee 00 jfyaa cvcdanii 
obcineri qucuiu^ cum hac quidetn ratione omnesacfinguliinquadrato 
termini nihilo fiani ^quales , dacam reduce ad quancitarcs ^nicas diri- 

dcndocamperinfinicefimamf > ac emergic> i^ — « CO ^~, ^IQC f eriiii« 

nis rcalibut condanccm > ad quadratum attollens aecipio 1^1^ — zl^x -j- xx 

CO -^ omnibus iis iadagaodis ibfficicticem > qnas per akerairvindircd^ 

rcpcriuntur. Eadcm omnium potedatum fupcriorum methodus eft, cuca 
^uodibet in (e dudx infinicefima^ , nrerb. gr. afti per cotidem in fe du<^s« 

iio divifa: quanticacem .. adignabilem producanc^ (i vero per cum infi. 

nitefiroarum numerum dividancur , qui praecedentium iiumero uoicace 

roinoreft , vcluti per « , infinitefiraam gcnerant --■ , quod ex AnalyC 

infinicor. manifeftum ed. Ac nifi infimcefimarum poccdacesacredlangti*' 
la vcras in fuo ^cnere quamitatcs ftatuiffet Nob. D. Author , f qualcs re- 
.veraneutiquan\ccn(cDdde7idencur» ucipacec, fi cerminis infiuitefimali« 
.bus jundae finc» in quibus infinicenmae adpauciorcsdimennonesafcen- 
dunt) celatis duntaxac analyfeos infinicorum fundainencis , nihil adver. 
(us mcihodi legicimas tenorera commifTum cfle nMhi viderecor » licet 
pmilTa roodo mifbadivi(ione, infiniceCmalis aequatio vel per alia^ infini- 
tefimas roulciplicaretur » vet ad pocedatcsquanraflibeteveheretur; cutn 
in algebra jamu(icatum fit* meranihilaezpeditaz magis operation is gra- 
tia inter (e comparare* modo certi fimus eadem quae hincemergunc^ 
cz quancitacum poHcivarUm comparatioue prodire pofle. Sic ad depri« 
.mendaS) Huddeniano more, acquationum dimenfiones , H fucric xx -f->i^ 
'+'hhcO0 & xX"Cx + ddoO0y u^eram ab altera fubtrahentes obtine- 
.mus ax " cx^-\' dJ — hb 00 0^ ex absolute nihilorum inter (e comparatio* 
ne oriundam i quae tamen opcratio « utut indireda , legitimis idcirco a^- 
cen(eri poted , quod inflituca inter fe quantitatum realium collatione 
idem poffit acquiri. Hoc enim pado cum fit , ax — hb'OO jtjt X ^* — ///, 
patet eandem aequationem obtineri. Sic alteram uihiloaequaleniper alte- 
ram quandoque nihilo aequalem dividimus> tertiamque deprcflfioris po- 
tedatis acquirimus itidem nihilo aequalem« ac omnia tiaec abfolute nihiU 
non tancum ad ratiocinandum inveniendumqueutiliacenfemus, verum 
huic (bli ferme fundamento omnis radicumiinaequationibusinveftigatio 
merito fuperdrui (blet, nee tamen ca propter xquationesha(ceab(o]ute 
nihilum (ignificantes pro veris in fuo genere quantitatibus afTumimus^ 
quia per accidens ea produnc, quae ex verarum alias rcaliumque quanci- 
Utum confideratione dircde emergunt , quod hacdecaufahifceadjicien- 
4tt{n doxi p oe cheQieniatuin ex termiQisa nibilum abfoluce dcfignantibus» 

. dcdii* 
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icd\i&io » minos pcricis ne^ociam faceflac. Quae mettiotiaf iniitcGti 
in legiiimatn facile mucari poced , m in caiibus > quibus idem infi* 
nicefimarum nmnerus , (eu ea^dem infiniceficnarum dimeufioaes ia (in* 

folis totias xquacionis cermiiiis reperiuncur > modo ex xquatione io- 
nicefimali legicima» aut etiam tali» quxfiaicis tc.iniuis cooftac, ox- 
f om craxerioc* 

SECTIO TERTIA. 

1. 1. Ad rcfponfiones Gelcberrimo On. Ltihmth objedionibus mcis 
^ diluendis deftiaaus accedo : & primo quidem non dolere dc« 
«oeo f Yel mencem meani in condderationibusclace me non (atis etpre(^ 
fide \ vel infigoem hunc Geomctrim non ni(i fiimma tantum capita actin^ 
gere fibi pcoponcntem » fcdinanter forfan nimis mea confiderade Neque 
cnim, ativifumcilViropraeflamidimoy banc aequationem diilercucia- 
lem , dxddx 4- djddy 00 # > dizi fummando producere \ dxdx 00 \ tjdj^ 
adeoque dx OO dji qilod ezprcde tamen pag. 315. tin. )0. & )i. me 
llatuifle aflirmat ; eodem plane modd ac (Tin dgnorum cranfpoficta* 
ne erraflem i qua quidem nypotheii obje^onem mtam iufringere co- 
uacur. 

Quod autemconfcciargtimentum -tale fuiti liceatque bic brevlter re- 
petcre: ex placicis Erudiciflimi D. Jac. B^rnouilH > in omni curva, poficis 
ejus elemcntis aequalibus , dif&i'entiar Ccttxudx cdordinatardm primis re- 
ciproc^ proporciouales func , (fuac ip(a Clar. Viri verba , A. 1^94. pa^. 
^64 Ad.Lipf.) feu Jdx ad dy uc ddy ad </x, quod bacaequationcipfe 
Dodid. Bcrnoullius demonftraCt dxddx 00 djddy-, itludque cheoreina 
ftureum vocar , & quod unum adbuc Geomccris defuidc videcur > ex quo 
cicaum moz aequationem corollarinoco dcducic. 

Jamccrcecum hicbabeacur dxddx Oddyddjy (noil vero, uci me afTu- 
merc jildicat Dn. Ltibnittus , dxddx 00 — dfddy) legicinie vifus fum mihi 
infcrre ex calculi fummacorii legibus ede ^xdx 00 \djdy , ic excrada 
radice > dxZOdy^ unde con(cqucacix in coufideraciouibus propodc^ ric^ 
dcduci mibi vidcncur. 

Turn & ex bac ipfa Celeberrimi Viri refponfionc nova mihi vide- 
tur inftancia (uppediuri advcrfus theorema boc Bcrnouillianum , num 
pofitis dx (eu curvx elemcntis xqualibus , in omnibus curvis , cum 
fie dxdx + dydy 00 dcdc , qua: difFcrcntiaca cxbibct dxddx + dyddy 00^ 
eric dxddx 00 — dyddy » quod ex bac Dn. Lnbmtii refpoufione pater. 
Scd ex cheorematc Bernouilliano > e(l dxddx 00 djidy , tdeoque fiec 
dyddy 00 - dyddy (eu i 00 - # aur 2 00 tf quod abfurdum. 

S.i. Sicnec pag. ii.Condder. in (ignoram quaficare ufpiammeer- 
racam commififfc fdo , ac icgitima mihi ex calcuh difFcrcntialis pi«- 
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eeptis(cqiie1avi(!ctur) (i entm fit dsddsOQdxddx eric utkfac Js 0^ dx 9 
Ikct cniiT) nou ignorem , in aeqaatione ab infinireiimis ad iadcccrmi- 
nacai rcdu6l;ione > €>cca(toncs quandoque occurrtre » qutbus aeqtiationt 
rr:iud£ termini dctcrnr^inatt 1 fub variis cciam (ignis 9 ac magnicudine. 
vani, addi qucmu; (quod Anal.infin. cap. X. brcvitcr oftendt, & ad 
huncquoquccafumapplicarcfacilinegotiopoirem) cum aucem hocnon 
nifi squacionum diftcrcnciationi primae 6onveniac» feucumab infinite- 
fimali ad indetcrminatam fit regrcflio , quo pad^o hoc aequationibut 
(ccuudo difFcrcnriatis applicetur > lubcnsedocercr > fed haec traofeo > cuio 
alio potius pertineanc. 

$. ). Quod aurcm, Anal, infin. Cap. VIII. propofui adYcrfus fccun* 
das applicatarumdifFcrentiasargumentum, optaflem ccrre direda magig 
tefponfione dignum judicalTet Vir pr^Rantifiimus > cumhocdcmonftra- 
^o» poficis dementis abfcifTarum xqualibus, etiam elemenca ordinat^ir 
rum aequalia eile inferri facile ipfe concedat« pag. )i6.1in. 9. trianguU 
etiam charaderiftica > numeco nuica ac non interrupta fcrie (e invicem 
iequcntia> inter (e effe fimilia, ponereme aitVireruditiffimus, cum» 
ni fallor , largo (ani ac proiixo praemiflorum lemmatum apparatu illud 
evicerim , quern quidem demonurationis nezum intad^um plane prxter* 
initrit Nob. Dn. Leibnitim , ac licet errorem in demonflrationis mexcon« 
catrnatione aut aflumris oflendendo , plus multo praefiitidet quam satio* 
num aliarum bene multarum ad (ccundas difFerentias evincendas coo- 
gcClione , lemmata in hunc finem adhibita {{lentio prxreriens , indi- 
tc^i refpondet) pag. 516. lin. ix. Sed cum nhiqm curva dtred:i$fHm 
MHtet &c. Cujus ratiocmii pondus Se^onis prxcedentis $. 11. cx« 
pendi; unde hie loci adhibita i me demonftratio infradb ac plcuoro- 
bore adhucdum perftat 9 donee falteni errorcs in ea commiffi dece- 
gantur. 

$. 4. Quod Tero typothetarum errorem (vij.pag. j^i, lin. jo.) in 
inllantia ad notam carvarum convczitatis & concavitaris % fufpicatQt 
fuerim , in confiderationibus meis pg. x8. lin penultimsl videre cO. 
cum autem plura in Adis Anni 1684. mihi occurrerent « quas fine 
quadam difficultate admittcre non potcram , inftantiam hanc > addira 
erroris hypographici roentione > propofui. Sic eodem loco aic Vir ce« 
lebeirimus, A. 1^84. pag. 4^8. lin. 15. Itaqm funBum fitxut centra'* 
riiiccfimbabit > quand$ neque v neque dv txifiente o^ tanunddv efi o» 
Quod ipfum ez calculo Dn. Authoris efl: lines rcdx ctiterium « quo 
i, curvis didinguitur. Sic Anno 1^95. pag. 57o.lineai9. exprcfsefta- 
tutt Vir eruditiflimus lineam redam carcre diiFerentiis fecundis , (eu 
licet V ac dv lint aliquid , tamen ddv efle nihilo arquale. Unde con<^ 
dudi poffe videtur eundcgi die curvarum fleius coutrarii , ac reda- 
rum charaderem proptium : quod uci modo dixi> obfcurun miM quaw 
dantcuus apparebac > ikque cuim videbam y quaro curva in pundo 

flcxus 
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flexas cofttrarii » magis > quam io aliis fuis pundis » ifthac ^rop?ietate 
gaud^ret i uti ncoue modum > quo cz concello hoc flcxus contrarii cha- 
nidere po(Cc prooari (oumaiiundepaceat hie noii difpuco) xquatioocm 
d detctmioando iuferviemem cres habcie radices aeqoalcs. 

S E C T I O CLU ART A. 

NUneiis> qaxVirprxclarifnmasnicisobjicit, Immorari paullulatn 
liceac > 6c nac potidimum rarione , quod fundamcncorum hoc pado> 
principiorumqac , qaibus orerquc uiimur , diflcnfus , omnium dilucidifli- 
lue ac remocisplaoe iavolucris (cfe prodac , qua (emcl diremci lite , om- 
niS) ni fallor, dubitationum conrroverfiarumque in«naly(iinfinicoram 
fcacurigo penicus ezarueric » difpucandique in poftcrum omnis occa66 
prxfdndccur. 

£t hoc quidemmodo, Abal.infinir. lemma lo. (excujuscerticudinc 
dependent cunda) demonflraturus » argumentatus fum : pofita r: quan- 
titate finitx , m: numcro infinite. 

Qnicquid loiies fumi hoc eft per tantum nuroerum finfinitom & vcl 
inaximuni etiam incelligo , vid.pag. 3 10. lin. textus 15.) n^ultiplicari non 
poteft ) ut datam ullam. quantitacem , ut ut cxiguam rragnitudine fua 
xquare valeat , quanci'cas dou eft fed in re geomecnca meruiu nihil. 

, Scd ~ eft ule» quod toties fum iuonpotcft &c. 

Ergo eft in re gcometrica merum nihil. 
- Cu)us quidem argumeatt ma)orcm agnofcere mecum vidctur > Virce- 
)d>errimuS) quippe ex hujus axiomacisconver^one legitime oriundam » 
omne quantum poteft per tantum nqmerum multiplicari > ut decermiua* 
fam faitem aliquam quamitatem adaequet. 

• Quod autcm fubfumfi in propofitione minore ♦ Ccleberrimi Viri prin- 
cipiis minus convenit ; unde refpondet , negando minorem , ac fuftinen- 

do, -^ non eflc tale, quod toties fumi non poflit, ncc per tantun;i nu- 

merum mnltiplicari 1 at qpantitatem datam adxqucc > rationemque ne- 
gationis Cpag. )ii. lin. 2.. ac pag. 3i4.1in.i8.j generofidime hanc ad^ 

}ungit. Licet enim quanticates hx infinities infinite parvx (—) numera 

infinite primi gradus (m) multipiicatas non producant quantitatem da« 
cam feu ordinariam (r)^ faciunt ramen hoc multipiicaca: per nuoieruai 
infinities infinitum {mm) f quern rejiccre par non eft fi numerum infini« 
turn admittas 9 prodibic enim cz numero iofinico primi gradus du&o 
in (c. • 

Sed eo ipfi> Humerus infioitus tbfiuities mihi r^iciendus videcur , quoi 
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proclcat ex numcro infiinto dudo in fc , & licet non ignorem , infigucm 
hunc Gcometram, A. 1689- Ad. lipf. pag. 8^. lin. 7. Hanc fliefin 
fundainenti loco, mcthodo fuae fabfternerc, 6c ififiniti fmt gradus tarn 
fjifimtorfsm^quamhifiniteparvortim , quoniam tamcn nihil , confirman- 
dje huic pofitioniinfcrvicnsaddcreplacuit , acin hocpraecipousqu^ftio- 
iiis cardo verd vidctur, an numeri infiniti potcftatcs fint poffibilcs , & 
an partes infiuitefimae — fint di?ifibilium paries nainimae , dcmonftratio- 
ncmcontrariumevinccntcm, quantum fieri poteft & occtfio impfxfcns 
poftulat , compendiose , rcniam praefatus , hie fubjungo. 
In quern quidem fcopum , axiomatis loco hoc prxmidllc hccat. 
Si quantitas qua:cunque per nuroerum multiplrcetur , eric fadiim mul- 
tiplicataqoaniitatcroajus, in ea rationc quam habct numcrus multipli* 

cansadunitatem. 

Qurf prsefiippofiio, fequentiariteconcladipoflcTidentur. 

Propositio I. Quicquid augcri poteft , aut quo majas cflc po- 
teft , finitum eft. . 

Quod, tanquamperfcfatisclarum, hic non dcmonftro. 

1. Infinitum eft," quod augcri nbn poteft. Dem: Si neges, poflittu* 
gcri, ergo finitum eft, per piascedentem , contra hypothefin. 

5. Quod augcri non poteft, feu quo majus eflc non poteft , eftinfao 
gencre maximum. Pcrfepatct. 

4. Mine numerusinfinitus eft numcru«maxima$. Dcmrcxi.&j. 

5. £c fi f quantitas finita per numerum maximum dividatur » erie 

•^ quantitatis r pars minima. 

6. Numeri infiniti w, per alium numerujn ^ moltiplicati produdum 
hm eft impofTibile. Dem. Si ncges , fit pofTibile, ergo hm eric majus 
fpfo m , pei^axioma , adeoquc m non erii pnmcros matimus , ac proiodc 
per hujus 4 nonentinfinitu$> contra Hypothefin, 

Scholium, Netamen hincobrerum haruminfolcntiamoboriaturfcru- 
^ulus , ac hinc inferre mequifpiam credac, exprefiionem algebraicam 
xm, xmy'^c. Temper impofTibile quid dcfignare. Dico iw, fi fignificcc 
hi per 1 multiplicatum , impoffibilc , fi vero exprimat , x per m multipli. 
catumpolTibilcquiddenotare; cum enim.in multipUcatione quantiutis 
<^ujufcunque per uumerum, fadum fit quantitate roultipiicata majus » 
fton autcm nuiricro moltiplicanti , (hic enim aliquando cum ipfopro- 
ando plane poteft efic heterogeneus) patct quomodo accipi quidem pofiic. 
humerus binarius juxta quantitatem infinitam , cum hacratione infini- 
tum nou augeatur •, minimeyeroiufinitusnumerus perbinarium multi- 
plicari, cum hoc pado infinitum contra naturam fuam exaxiom. prx* 
tniflbdcberetaugeri. , . .r /• ^ 

Obftat quidem fttcor, quod ex arithmcxica fQlgan n«n m n^ro^ 
«^ - . Quma- 
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onmeros €OD6<Ieranci hauficnus « prxcepcum , quafi bis ttia ac ter ^ao 
fine eadem i ande i per m > & fii per i molciplicau idem |.roducere vi- 
Jencor. Quod» ftrideloquendot abfolute Terum non eJenoruncMa- 
thematici: cam produdum ez mulciplicadoDe 9 ad rem quidem inulti' 
plicacam ((i?e nomerus fit five alius generis qaaDcicas) rationemhabeac, 
neuciquam rero ad numerum mulciplicantem. Sic ucezempio magis ob- 
Tio near » fit linea r hujufque quadratum rr *, hoc (i multiplicctur per t 
dabit irr» quadratum in diagonal! conftitutum in produfto , quod qui- 
dcmqoantitacemultiplicata rr majus e(Ie> acadhocip(umrationem\a- 
berCt fatis condat : nemo umen illud facile numero mnlciplicanti^i 
nafuf effe, aut ad bunc racionem habere dizerit. Cum enim primum 
^nificet quadratum rr bis fumtum > fignificaret (ccundum ipHim nume- . 
rum binarium juzta quotitatem fuperhciei quadratar.» (eu quadratalitec 
fumtum , quod plane inconceptibile eft. Quarecum czpretTio haecalge- 
braica trr » defignare quidem podit » rr multiplicatum per x » non au- 
tern X multiplicatum per rr , nihil forfan miri Tidebicur » im pofle de« 
fignare* x perm multiplicatum, non autem m per x ; cumillicezquan^ 
liutum heterogeneirate 9 hie ez infiniti natur^ alterum prohibeatur. 

7. Numeri infinici m , poteftas auxlibet mm,m^ &c. impoffibilisefty 
J>em: finegcs fitfifmnumeruspoflSoiliSi erit hoc xquale numero infinito 
per numerum infinitum multipiicato « adeoque ez axiom, numero infini- 
to maius« hoc eft, per hujus 4. numero maximo major numcrus, quod 
impolCbile. Quoquoenimmodo fumatur mm, erit m numerus multt- 
^icatus. / 

£t hoc quidem pa^ difficultatibus oftenfis > quas numeri infiniti po- 
teftates comitantur , argumenti mei minorem > fatis firmatam atbitror. 

Qm'n & hocipfe medio ipfins ~ nnllitatem > omi(Ib> quod analjfi in« 

finitorum prxmifi , aztomate * evinccreinprocliTiferet, neminemenim 
puto de hujus enunciationis certitudinedubitacurum. Si quanticas finira 
per numerum impodibilem dividatur » fimo contradidborium utpote ma- 
prem maximo) erit quotiens, feu pars hinc ortae(Ientiximpo(ribilis9 
adeoque merum nihil » aut non ens. 

Durum > fateor 9 quodammodo (bnat > numeri maximi » ac partis 
Riinimx nomen , non nifi finitos numeros , tale(quequibus majores (em« 
per dari pofiunt, contemplari afiiietis; primario cum^elipreEuclides* 
quem tot (eculorumezamenparalogifmidamnavitnunquam^ poftulet* 
qnavis numero dari pofie majorem ^ quod fi antiquorum rit^ perluftra* 
Tcrimus monumenta » finitarum quantitatum duntazat eos proprietates 
inqui()vifle palam eft. Nee infinitorum analyfi Cquadi celafie potius« 
quam non pofiedifle eos , plurima tcftanturj ufbs efle ; nifi iis in cafi- 
bus , qoibus ad ip(a finitorum (ymtomata (alvanda inevltabilis ipfam 
adhibcndi u/gcbat nccc(Ccas , fccus enim ex ipfo Ub. Eud. X. pofta- 
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•l4tOt*qaadpraemiGaxioma Ahal.ia£ in ccrminis inulto fordoribus p^« 

*icrct. 

Vt veto 4 9b(blut^ maximorum > partiamque minimaroiD cooii<lc- 
ratioiicro Machetnaticis non adco fuiue aliciiatn appsgreac , CavaSerius 
indiviiibilia tra^avic } & Aiiglix dccuSf funimuu)ue> (i quis aliuSt 
Georoetra J. i^ewtonus , rationibus qoanticatuin ultimis principii l6co 
ufus cd i utinam Vir ErudicifGmus , qux quantitatum eTanefccDtiani 
ratioues ulcimas fequitury racionem> cfie nM rMtionem ez profcfTo dt' 

^ monflrafTcc , quod plurimis in locis ipfum fciiGfle manifeftum eft* 

'Et nc vecerum plures in cedimonium cicem , prima ipforum clcmcd- 
torum dcfinitio partes roinimas agnofcit} (Ic pundum vocat Euclidei\ 
cujus pars nulla eU, quodque adco in fuogenerc minimum e(l , nihilp- 
que accenfcri non potcd , nifi rcdam, qux ciiculum in unico canglC 
pundlo » in nihilo ipfum tangcre velimus. 

Turn uc pacear > mechodum banc nullo mode daram efle iis > qui 
opcraciones incelledus ab imaginationis phantafmacibus rite diftingu^- 
re norunt » vocem quidem infiniti auc infinite parvi intelligencibus 
6b(curum cfTe nequic, ca tale quid (igntficari > quod noo hac aut ilU 
quancirare finica^ vcrb.gr. A aut B majus aut minus eflt (quodetiam 
quantiiati finirx compccere po/Tct] vcrum quod 9mni aflignabiH quau- 
titace ma jus e(l aut minus ; quare, cum uuico intelledus adu nujuft 
cnunciacionis cercitudinem concipiarous, infmtum efi §mni^ (nontaiw 
cum hoc auc iilo affignato ) pniti majm , (cctiti poterimus in co ac« 
quiefcere > licet imaginatio noftra impotens deficiac s quas » cum nil 
nifi finiu nobis reprxfentare poffic , infinito indigerct tempore i ai|« 
tequam emnes finicas quanticatcs fibi poflet fiftere « ut illud ^ qaof 
'cmui finito majns auc minus e(l> quoad magnitudinem » poflet com* 
parare cum ea finicarum quantitatum multicudine > qux necelTario 
requiriturt ad infiniti, qua infiniti, comparationem fufficientem; 8C 
omnem finicorum mulcicudinem « ullius imaginationis vi rcprxfenca* 
bilem fuperac. Unde , nifi pro verc infinito , finicum aliquod in ra« 
tiocinationis objedhim adumere velimus , adcoque finici valde magni 
aur parvi proprictates ipfi infinito erronec afcribcre ( qua > ui fallor 9 
occafione & ipfx infiniti numcri potedates enatx mihi videntur^ 
totum > quod imaginatio nof^ra ad errorem bunc prxcavcndum pofl^t 
cfficere^ erit,.ut infinitum, fub ratione continuo crcfcentis» ac infi* 
nite parva fub continuo dccrefcentium , fibi fpecie , licet imperfede » 
proponar. Cujus quidem generis quantitatcs evaue(cencium nomii.c 
ttppofica admodum uomenclatura appcllat ingeniofiflimus Sewioftus» 
ixpilfime monens » ne finicas eas concipiamus , quare uc imaginatio- 
fiiis noflrx imbecillitaci , quantum fieri poteft (licet non faris accura- 
te) fubvcniamuSy uumerum infinitum iii» ranquam fine fine crefceu- 
^em> phantafixnoftrx fiderepoccrimasi ip&fquc quamitaccs > dum' 
^ C CY>. 
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cvaaefcmit 9 idcoqoe jugi decremento minaontar , per /ymbolam ^ 9 dbi 

^ro erainierinic per -^ indigiiare. Cm (imile quid > fi noo o«iioino 

idem 9 ?oliii(Tc taadatidimum inodo D. )ie%ot§tium, iufticuco principib« 
Tum , quibut ufus eft , examine vcro facts c(l fimile : cum> aucem, 
qqoquo eciam modo ac quacunque etiam circumfpedioiie imaginacio 
fioftra ad hxc ratiociniorum genera adhibeacur , crrandi nobis inceo* 
tet periculum i mifTo infido illius in hifce diamine > intelle^lualibBf 
ibiis vericacibus tuto magts infiftimus $ veriracumqae hiuc oriencium 
certicudini potiffimnm , ac optimo condlio adhasremus. 

£c baec quidem Cckhett. T>. Leibnitii difficulcaccm » qaamfiipcrinca 
latiocinaudi methodo conccperac , fammotura fpero. Quod (i intcntom 
neum oon fufficiencer alicubi demonflrafTe , auin 8c 9 cum hamani ni- 
liil a me alienum eflo PUtem« ctiam in re in(otcnti&incricati(Iimaci. 
^afle me credideric peripicaciffimus Geomccra, a canto Viro» invento* 
Tumque untorum m Geometric > fami clariHimo crudiri , houori mi- 
hi non docere nequeo $ quare ad ultimam Sc£tionem propero , qua 
difficulcates » qux mihi in calculi difFercncialis ufu circa curvas expo* 
nentialesoccuxrcrimty falva Nob.D. Auchoris graci^, rcTciciuer pro- 
^fuiffc liccab. ^* 

S E C T I O Q^U I N T A. 

if/x. A Rbitrari?idetor Virinfigni/IimuS) meeaefleopinioney acqu^ 
*^ tiones curvarum ^ in quibus indcccrminaca exponenccs ingre- 
diturt (quastcrminoYaldeiflonco ejfp#ii«it(fia/ei vocitat) methododi^ 
sentiali tradbri oon po/Te > me& quidem maxime ; cum cameo cicaco 
locOf uti & in Canfiderat. mds ^ aliud nihil, ni(iquodip(ePn.Xr#i^j»i* 
$ius hie agnofcere ^idecur > dixerim : cakulum nempe a Viro hoc pr9« 
ftancifGmo Ao, 1^84. tradicum , ad has minime porrigi , c6 umea 
extendi pofle » fi iifdem , cum mco , principiis dcdu^hii fueric* Ne« 
qujs enim mechodum fuam* fub ea tanram excenfione- , qua A. 168^ 
moponitur > fumum xquationibus exponencialibus aptam cfTc ftatuit 
Vir celeberrimus ^ unde 9 oifi incer Lcibnicianam mechodum meam« 
que 9 fi huic aequacionam generi appliceturutraque9 notabile (atisdit 
Crimen intercedcrcc , banc canqnam parvi momcnci qu^ftioncm io me« 
dio reliquiHem plane inca^hm i eam interim ^t'lam P. UHnitU li# 
bentifEme cedens, quod exponemiales primus K>r(an omnium Geom«f 
fris ^fiderandas propofuic. Locum enima^ocum pag«4^ An, U%%m 
Inrpicicns. comperi hoc quidem exempio 4r «* + « 00 ) o 9 ubi eft « CO $« 
l«ca(iQQem earundcm fieri, Nc^w eoimuUiQcpmcu^fttininvcntoriiiii 

fooriui 
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f\ioitm glonitn' dtfpuco ^ unde nee priinum carum conGi^cri^raa me 
fui(r& , ttllibi adcve»re anfus fui ; licet earum connderaeionem 9 ncc 
tciracn » nee mvkis obTtam. » <iixerim j cum neminem had^enus bai 
flequadones ex profefib cra^kantem viderim , ac mim aliquis liafce car* 
Tasi fcfb. gr. miHt non cogDicam hoctempo^-kigarithniicamadaeqiia^ 
tioiiem Fedt»xcr>c , qux incerceptartrtn applicatarumque inter fefe rela- 
tionem exprimtc per^^uantin^s x»:duiarias > eiqae banc compecerede* 
mondraverit g * 00 ^ *^f.jf-y bujafq«e taDgenccm inveniendi i ac fimi* 
lium , legitimam dederit methodum 5 Geomctiiamqac ad bate promo* 
vendi pUnam regiamqae viam aperaerit » adbucdum cogar ignorarc« 
Subtikigencium quidcm atquatitacem edc logaritbmicx proptiatu > pag* 
A-j), %|)o 1^84. dcmonUravit Vir ingehiofiflimus, ipfiaiquc expret 
UQuem, ^ qoaucicaces dffierendakstcxbibait, poiicis //x xqualibur* 
Quo aucem pado deHgiianda Tcniat togaritbmicx fubcangens % poiitis 
mm applicatafom, turn curvae eletnemis asqualibus , yel etiam pofitis 
omnibus iiisquattbtis , videre dendetarem ^ hike cnim cafibus, (qQi 
tamen ex calculi Leibniciani Icfribits t<rinanente ea<iem cucva, fupponi 
pro arbiftio poOunt ) per metbodnm dif&centralcm , eic fubtangentit 
xqualitace logarithmica in fpecie baud iu fsadtU conciudt pofle Tide- 
tur i unde hac qntdem nwthodb cangentittm in bifce cucvis negocioai 
fuMcienrer non abfolvi mibr fie veroull^e » ac ea^quxbicrsquiriturt 
g^oiT^iitate. %^ 

t; i^>uod (if alio in loco mibi non y\f^ , iKlem haCce carvasy eadem 
i^cum cra<flaveric tzivonc^JDti^htibnitrm^ non poilummibinongra* 
tuiari, quod in ealdem cogtcadones cuni Ai^tco hoc inclyco inciderim : 
Dcq^ue entm » quem in calculi diflerentiatis tradacione > com honore » 
nbminavi > circa curvarmn exponencialium confideracionem fciens re* 
cicuifTem \ cum in edixa Analyfi infiuicorum in hunc tannim (copam 
primano coHiacavenm « ut magnorum Virorum mibi notaioventa> 
ex tradico inibi unico principio oomia diredbe profluere oftcndercm : 
<|uare» additis fingulisinYcncis inTcmorum noroinibus> mea in eum fi< 
acm coadc0>cavi9 nc quae alcedus induftriae debencur > ip(e mibi a&ri« 
bere non fine injuria viderer. Hunc camen Geometram illius inven« 
rorum minime fibi conlcinm > CKkm quandoqae circa idem objedum 
deccg^te pofle > vel indc palam eft « quod Celebeir. Dn. IMbnitiut 
Ann. I ^84 pag. 470. mcchodi (vat tangendiam ftx carteris prxrogad^ 
vas euumerausi ip(e dicat: •dita vng ba^mus metbodt taltm tranjttutm' 

^n§n bahent , a dx (cilicet ad Jy i cum (ameii £niditi({imus Bar^tnsy 
ante deiecAtmm (ku Aavta 1^74. tangendoin mccbodum eundem tran- 
Utam habeQiem publid judft feciflet, loco dx fymbolum #, acloco/f 
if^Cam a^ ufiupans. Sic & eandcm fibi cum Leibuitiana eodem tempo- 
xc occurrifle saethodiim tpfe Dn. J^fwtamis teftacur publice. Cumque 

fdoUiccouflr dm Ivmhmifmm » ac rcpcsta aoaiydca At^m mibi nu^ 
C X per 
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per oftendere |>lacerec Viro NobilifCmo Dn. % Huddin$§ \ non le^ 
tne incedlc admiracio > quod plarima inibi confpicerem , fummo huic 
Geometrx jam ante complares annos dcteda » qox aliis poftmodam edica 
inerico nnac inter ma^a ho jas xn inrenta nQmcrantar \ methoduflM|a€ 
infiiper diredam 5c CTidentem cnrvamm curTilineornmqueproprietatcs 
inda^andi t ad quas infinUprum Analyfis auc nuHo modoaac non nifi in- 
diredjadmoduni pcrcingit^quarumque bene mul(ae> (i non plane incogni« 
tx , Machematicorum certc celcberrimas hadenus inu6he > nulli faltem > 
quod fciam,publicatx remanlcrunc: licet ad perfe^am curvaram cognitio- 
oetn ncceffario requirantur : qox qoideni) nifi neceflarium horam editioni 
otium rcliquum tecerit, qoz NobiliiF. On. Authoremdiftri^um tenet t 
Rcipublicae(Jrbif(juecura» licet nietuam ne fraftrapraeftolcmur> mul« 
ta tatnen in publicum emitci , editoribus infciis j^udnm jam aliis de** 
feda , palam Eiciunt. Quamobrcm (i forte quid , non addico Dom. 
Leihmtii nomine > circa curvas exponentiates edidcrim . quibus vcl pa- 
ria Tci etiam (qood £icile largior) longeprxftantioraEruditiflimohuic 
Viro Tel antea innotuerant » vcl publicaca quoque fuerunt > huic tan- 
turn cau(x attribuat > obfecro > quod in hxc fpccialitcr loca non inci* 
dcrim , G forte inter Celcberrimi hujus Viri fcripta reperiantur 5 cum 
Virorum omnium praeclariffimorum » quorum cc^cau evolvendt mibi 
pnquam fada ell copia , inyentis plurimum me debere gratus a^nof- 
Mm. i£qui ergo bonique coniulant > rogo > Viri Praeftautilfimi Dn. 
Liibnitiui BernouilUiqut , fi > licet ipfi>rum detcda Geomctrica » non 
mediocre ingenii acumen penetrationemque fpirantia > permagni faciam^ 
difficultaccs , quibus calculus dif&rentialis exponential ibus curyis adhi* 
bicus laborare mihi videtur , pod mea ab objedionibus vindicaca , iuge- 
iiiofiflimis Dn. Auchoribus (blvendasproponam. 

$. 1. Mea ergo quod atcinet : quamvis paralogifmi ea non incufet 
D. LetbrntinSi ac pag. 31). lin.ii. Ador. Lipf. Anni 1^95* mn diffi* 
uatttrjihi cccurriffie cafus , uhi mea calcidanii rath npu ff^rfns mglim 
gtnia fit ; maximis tamen adhibium a me methodum ait laborare 
difficuiratibus » pag. 515. lin. 4 \ * quas quidem iequentes enumerat Vir 
Doairtirr.us , 
. I. Non fervat leges homogeneorum calculi dtfTerentialis. 

I I. Quod rei caput e(l 9 non exbiber quaeficum , nempe rationem 
ix ad dj feu fubtangentis ad orditutam^ interminis ordinariis ezpref* 
£im 6cA, 

III. Imo redit ad identicum. 

Vrtmiim quod fpedat , quid per leges homogeneorum calculi difit* 
rentialis in:elledum cupiat Vir Erudiciffimnt, non (acis me capere fa- 
tcor i unde ni(i fpecialius quid objiciat Dn. Lei^miitfj, quod fpeciaHuf 
Jiic non refpondcam, cxcufacionem , ucifpero, merebitur: hancenint 
f xpreffionem cas leges obicrvare , quas iofiouoruai Aaalyfis ueoeflt^^ 
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^requrric, inAnalyfi mca infinicor. pag. 6i. &c. nifallor^ demon- 
(Vravi. Nimirum oritur cxpreflio hzc a nie adhibita , in sequatione 
^rvac poncndo , loco abfcifTae * ipfum x -^ dx fen x + e ^ ac locoap- 
plicatae / ipiumy + df feu y + a: quae prima & fundamencalis totius 
flnatyfeos infinicotum lex eft » & fine qua fubfifiere mihi non pofle 
vidctur. 

Secnnd9 loco quod objicic Vir Celcberrimus » reapfeobcinerefaceor^ 
don cancum, verum &, quam Dn. Leibnitiui requiric, racionis fub- 
cangencis ad ordinatam expredionem In terminis CN:B) erdwariis im* 
pombilcm plane arbitror ; nee mirari (atis pofliim > Virom hunc per<« 
ipicaci film urn t fubcangencis expredionem deHderare in terminis ordi* 
Hariis , talcmque quas dudn atfignabilium linearum conQrui poted » 
in cafu > ^quo ipfa curvx arquatio terminis ordinariis ezpoui nequit : cum* 
que earn, quil ufus fum, fubtangentis deHgnationem curvis hifcepro^ 
priam , cxque ipfarum natu^ra dired^e profluencem demondraverim cita<^ 
cofupraloco; non video > cujusarcelli podit criminis hare methodus i 
nee alio plane fundamento earn pode cuipari> quam quod ipds curvis 
convenienres leges obfervans , logarithmicae verb. gr. fubtangentem » 
per terminos > non nifi paraboIoidibus> aliifque quarum exponentes dcter- 
ninati funt^ curvis congruos non expreflerit; quod mihi inter abfurda 
xseputatur > donee geomecnce fieri pofTe videndi mihi occafio contigeric. 
Cum. enim haec mea methodus fubcangentialem largiatur aequationem » 
in qua fbia t (eu fubtangens incognita eft , cxteris earn ingredientibus 
quantitatibus cxidentibus cogniiis> fubtangentem non rite deter mi nare 
mco quidem judicio dici non mereturs licec, cum ipfa curvas aequatio 
terminis ordinariis , feu talibus> quae exponentes habent determinacos» 
non exprimatur > per hujus quoquc generis terminos defignari nequeat x 
quod 9 cuqn haec> de qua (ermo ed^ methodus vel ipfius D. Ltibnitii 
juiicio paralogifmi ac erroris imnionisfic> mihi> donee plura detegan* 
tur, fufFeccrit, 

At tnth indat Vir Nobilidimus > ac mechodum hanc inveniendo pror- 
fusnoninfervirefudinet; cum redeat ad identicum , & Temper invenia<» 
tax 00 fit ( videantur pag-ji). lin. 9. &c. ) quod hoc quidem moda 
probare intendit Dn.£ruditi(Iimus> tiamfecundumprincipium ^notetur) 
meum > qutintitas incomparabiliter minor alter i majorifrufira additnr&c. 
• Quod certe argumentum idem mihi fonat , ac fi dixiflet Vir Cclebcrri- 
mus methodum raeam, ex principiis method! > planecum ipfa contra- 
tf um fupponentis, tradatam ad identicum redire. Quam fuam indantiam 
£ vel meis principiis , vel certe talibus » quae extra controverfiam funt po- 
fitae> munire potuiflet Dn. Lfi^mri«i , ( quod rcfpedu edrum « quae mi- 
hi in calculo Leibnitiano principiis fuis minus apte coha^rerevifafunt* 
ledulo a mea parte obfervare annifusfum) plusmulto fanepraeditiflet^ 
com nihil » mcthodi piopofkae ccrticudini^derogare videatqr , fi praeceiv 
; f C 3 midis> 
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mifliSy quibas deducicur , fundamencis , juxca leges natnrae Ciae ttfng^ 
naotcs (ca^ta io cdnfequentiarum abfurdiuices iocida( > nedum cedeac a<i 
idcaticum ; iofioicefimacum enim loco dxy Jtt &c. nihiluoi tuto noa 
fiibftttai fam prima » ni faIIor> ^6btoBc oftenfumefl. 

§, ) . Tandem Viro prxftanciffimo , acquacione^ exponendales diCfcren* 
tiaudi mechodum faam expofituro paradigma quodda r. r hibcre placurc » 
tautaequidemraritads&infoieotbet utipft Hug^ebiis^^eioiini^ asgre ad- 
sntfericy qood cene ((it venia dicenti) hufus methddS noa levem iuCpi* 
doocm ac fi param ccta cfler , ingererc mihi videcur : cum hoc > ui fai« 
lor, mecum altra omne (Vacuac dubium VrxchriffiOinsDn. Leihmtius i 
' Nobtiiflimom Hugtmum Gcometraai cxcelleutidimuin y ac in?eiitoruin 
gloria, poft accrba etiam ac coti Litceracotum Reipublicx dolenda fata 
luperQkem , ti {alcem fuifle vi in^enii , uc kgicime fibi demonftraca (loe 
Icropulo admitccrec \ licecque illius fuerinc uibcilicacis , ut nemo Ccle« 
bcrnmo Leiknitia notus fit « praccer ingeoiofidiiiium BernomUmm , qui 
proprio marce, Dn. Liibnitio uoo hionence ad hacc paietraric j tanti tamen 
Boeo aliorumque fi>r(an judicio doit fuiflcc Nob. Dn. Hagenh , Viro , ado- 
lefcencibus adhuc annis invcntorum Fama inclyco, pod exculca per tan- 
tarn (uttnam majorem!) annoram &r j^(iv Geomecriaz (acra > nunc aetate 
maturo ac mulcijuga iViaihemarum f cr itia indrudidimo , oftenfatn ab 
liiventore cheojremacis demondracionem capere ; qua Ccmci percepta> 
nifi iiihasrens difficulras adeii^a^ reroorecar, quilibcCs uti notuincft» 
inrcncum fine difficulcace admiccere vel iDvicu$cogicur. 

Ut veroi qux mihi in hoc ab ErpditifT. Dn. L#i^iwff>allatoexemplo 
conciliatu videncur difficilia, aperiam; licet ipfa, quibus Yir Ceicbcrri- 
mus hunc in finem ufus eft > rheoremata exa^ me (atis comperta habere 
adeverare non aufim » (equeniia adjungo ; veiiiam interim fubmiife ro- 
gicans^ (i aliunde, quam ego quidem fufpicatus fuerim > quse hie afla«- 
anuiuur, deduxeric Geometra perfpicaciflimus. 

Hoc enim in cafu , fi uberiorcm canonum huic difFerentiationi infer- 
vienrium dcmonftrationcm a D. D. Leibtfitii , Bernouilitive generofitate 
ac benevolentia expeclaffc lice^t , de novo rurfum augmeuto methodique 
circa curvas exponentiales compendionniimac detedione, quaetantorum 
Virorum invencis plurimis iugcniofidimismeritofuperbit, (ibigratula« 
bitur Geomctria. Sedadrem: 

I. Inacquationis 4^^007 difTcrentiatione Leibnitiana > « curvas abfcif* 
fam, f applicatam refcrre oporcet. (Vi(^p^g. 314. lin. 15.) Si per dj» 
^d dj ratio fubtangentisadordinaramdeSgnaridcbcat. Ditnonjir. Hoc 
enim (ine condicione mox expreifa fieri non pofle > ex calculi diiS;rcotiali$ 
legibus nocum cd. 

II. DatisFig.4, duabusIogaritHmica^F£A applicatisquibofctmqw* 
rcunurncns, MA: y, ac HE: t , quorum logaruhmos deiu^nant idtet 
^eptac corrclpondcntcs MG: *, ac HG: *, crit , ut MGfiaiirl^ithmiit 

prima* 
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primx applicatatf , (pro arbiccio ex duabus hifceordiiiatiiafliimtx) aJ 

logarithmum b fccun<fce applicatac jc. Ita unitasad -* feaczponeotem 

pocedacis •> ad quam prima y cvt&at ac per parametri GF (eu r potefla* 
tern proxime minorcm divifa fccundam applicaum icondicuic. 

Demonflracio ex ipsa nacuralogarithmicaeflpertacft; fiDcenimpara* 
metri , GF; r , NG:/! NO:^ ,' erit a^qaatio logarithmicac toter coordina- 
tas GM & MA conftitota > ^ » X r **/; / j fi vcro per applicatam HE» 
inrercepramquc HG > fuerit exprefTa » eric h^c > auae (equitut 
^ * 00 r *-/ JL /. Quod fi prima ad poccftatem i& , (ccunaa ad potcfta^ 
tcm X cvehatur orictur , ^ ** C» r ''*•/* ]f fl 00 r «*-/2» jc /*• » quae poll 

fit 
divifioncm per rf* accxtradfampotcftatis/ifradiani, dabit — ^^ 00 Ci^ 

Qaod erac ofteudendum. 

Or all A, HinciiparametrumGFreanmhati atqaaIcmairom(erimQS» 

eric /— X t , unde hoc in cafu foquitor: 

Si logarithmas x numeri feu primae appHcatie j , divi(cric altecius appli- 

catas fea numeri ii logarithmum (cu intercepcam b-, erit quodens"-^ 

ezponens potcftatis i ad quam eTedba prima appJicata/ fecundam-i coo^ 
ftKuit. 

III. Tum&hiricfequitur, quantiratem five Hneam {ivenumerums 
<|tiasadeampocen:acemeve6la (quae ex logarithmo alcerius cujufcuoque 
Applicatac feu nun^ri, per fuum logarichdj^un divifo exoritur) aJceraia 
jmnc applicaum €on(licuic> e(Te in curva logarithmicadeapplicatarum 
genere , ac neutiquam ad interceptas > generalicer (amtas, referri pofle* 

Patet ex praecedente Coroliario > ac'$. ii> funt enim f 8c t appli* 
catar. 

IV. Si fuerit x^oOy^ exiftente/ applicata, ftatque f isti adctmit Ce« 
leberr. Dn. Author pag. 3T4.1in. loj exponais v xqualis logarithms 
ip(iuS7 per Ic^arithmum ipfius x di?ifo> erit xdeapplicaurum genere. 
Mafiifeilum eft iupraecedenci. 

Quibus praemiflis inferri mi hi pofle Tidetor. 

V. Mquatidwit xi^OOy dtfftrentiathmm a }J$b, D.LtHnith traditam 
fuhttrngtmis aiwrdinntam , feu mtiamm ip^iut dx ad dy Itgitimdm nan r«- 
bibtra 9 fi b§c adhibtatnr tbeanma (pag. 314. lin. lo.) v X log. ipfius f 
divif: per logarithm, ipfius m. 

DemMftr, Si neges, de(ignetur hoc pado ratio legitimafubtahgcntti 
adordioatam, feu dx zddyi accheoremaciucum convenienteradhibca* 
tur; erit jt, per hujus i v, de applicatarum genere^ at, ex hujus i > requirituft 
«t cad(^ ha:c x imercepcam>/ vcro applicatam defignets qwe repugnant. 

C 4 ' ybal. 
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' Scbtt. Non equidem ignoro , applicaramquaiidam logarithmicae'poinf 
liimi 9 ipG x 9t\i uKcrccpcx date acqualem , vcram hoc in cafu dx ab- 
icidarum differenciam non fignificabic i necipfa x cam (ervac gencralem 
tbfcidarum onnnibus curvx pundiscouvenicntcm denominacionem , qu2 
neceffatio requiricur, fi dx ad dj gencralem fubraDgenciscujuflibtft, ad 
refpondenccm (ibi ordinatam expri.mec racionem. Quod camen cxprede 
VoIuincDn.Auchorcmextraditis pag. } 14.110.15. non (ine Fundameoto 
conjici poOc videtur. 

VI. Sicincademhaclogarichmica FEA oumeras MA(euappncaca:;» 
]bujus logarithmus MG ku inrcrcepra: x, BC fic//4P, ericCA: j;, voce^ 
lurque iobtangens fibi (cmper zqualis MS: k. > eric > mi nocum eft > 

1^ ad 7 lie Jx ad dy, Uode —OOdx-, qua difFerentiali in fummacricem 
▼cr$a>erii*,Tcu logarithmus ipfius;, aequalis ^iwwiw ^ t feutermi* 
po Lcibnitiano , * X S — ; & pofiti ^ X i , fict * , feu logarithmufi 

ipfius ;, seqoalis 5//;:;, hoc eft ^mnihrns^^' ^»^« ^^ ^"»^«™ «o*- 

iigiturthcorettia, Ci lo^rithmic* fubrangcns fit unitati aeqoalis (quod 
oum hoc cafu tuco afTumi pbdit jam non inquiro) erit quoticos » orcus ex 
divifiouequandtacisdifFcrencialisappIicatarutnix per applicatam y fiim* 
matorie acccptus> ut 5A «qualii logarithmo * huic applicata: 7 rc- 

fpondenti. 

VII. Ac I licet hincdeduxcricVirDodiniimus» theoremai indifife* 
tentiationc propofita afeadhibitum , oag. 514.110. io.& it. fubhacex- 
preffiooe 5 i(;;/X logarithmus 7,ne(cio tamen, qua ratione hinc po« 

focrit colligere ede S.dx:x (eu omnia — X logar. ipfius x^ cum hac 

quidem de caofa propofitio praeccdens requirat , ut 4r fit logarithmicae ap- 
plicata^ quod licet non fit impofiibiley utoimirum applicata in veniatuc 
«qualis logarithmo dato> tamen, fi 4p fit applicata > dx nondefignabic 
nbfcifiarum dlfFerenciam omnibus currx pun^is congruentem ^ nee ip& x 
hoc in cafu interceptam ; quod tamen ad diScreDCiacionem legicimana 
hujusacquationis x^OOy juxta i hujns reqoiricur. 
. Si vero aliunde derivaf erit ho^ theorema > uti & primum f tr in log. » 
X log./ , de quo i? hujas adum eft , nihil habeo quod regeram $ nifi 
}iorom caqonnm Cquorum demonftrationem Dn. Auchorl hi(ce adjun* 
gcre non placuit^ originem roe ignorare ; qaa: iddrco porifmata , quo 
pado ex logarichmieas natura profluant , opurem edoceri. Comqoe hoc 
Incxcmploplurafinc, quorum, (^uc candide agam^ cumaliisconxrenr 
nam non facis afiequor , ne forte hypothetarum erratis (quorum qux- 
dam hic dcprchcpdoi fie pag. j i j. Unca4. fcmcl invcniiur dx pro dj^$ 
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-ac P8C. U4.1in.". loco v.s.dx:x habciur v.x.i/.-jr; ^0^0$ bjultai 
inRcmofiflimoDn. Author! difficultatcs objcciiTc vidcar} miflTis cartcrii ; 
unicam adhuc inftantiam formaffc liccat. Coi proindc boc prxmitto. 

VIII. Si fit «»00;,c£itdiffcrcntialc totius «» feu dxi^ZOdy. quod 
pofiiocalculodifFcrcntiali, ultcrioriprobationcnoDindigcc. Qaoaflum-^ 
to quod fcquitur mihi cmcrgcrc vidctur. / \ 

IX Datisduobusnumcris, altcfiufquc logaritbmo , |K)tcIt logarithm 
musrcliquii vcl nulla vcl fola radicisquadraticaccxtraaioncfcmpcrrc* 
pcriri. Quod, licctDn.AuthorisintcntononfitconYcnicns, cxcalculp 
Inibi tradito hoc modo fcqui mihi fie Ycrofimilc. 

Locarithmusipfius *voccturp, ipfius^dicatury , fint *,/,v, quan* 
litatcs trcs differcniiabilcs , quarum difFcrcDtia> dxy iO'. ^«;; appcllcntur 
i,a,f'y liocat ordinariis mihi fyrobolis ud , Mtamqacdrnfioniscxprcf- 
fioncin Lcibnitianae fubftitucrc , cum a primis ftudii mathcmadci de- 
mentis, hifcc aflucto mihi commodac magis vidcantur ; aflumtascnim 
omnibus rcrum cxprirocndaruro formulas , cum facile jnafluctis confufio- 
nem pariat, fine gravi causa, aliis, licet incafuparticularihocautillo 
inaeis forfan expcditis , hand libcntcr commuto. 

Rcfumta ergo acquationc Lcibnitiana **C0 j', cntjuxtaCcIcbcrnmi 
Viriplacita, pvZOqi tumpX-omn:^, &^00omn:y quibus valo-i 
ribus in aiquationc fvODq fubftitutis orictur i* v in omn: ^ X omn: iS 
quamdifrercntiandofitomn:-^ in i 4-^Xy} &pofitoomn:-jXp^ 
cric;i +— 00'-, feu ESliZl' ix)ao:>dff hoccft, pcrhujus viij, 
CO</.«»i fcudiffcrcntialiipfius*ij. 
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gcrquc fcqucns xquatio J. »•» 00 </; CX> « CX> t2!LJ:Z5 CO «^ *i^i # + 
^x'^U + piy quae dufta in x dabit pxyi + jvt 00 v*** * + vx'» i+pxi j 
& V ipfi XV furrogato , delccifque aequahbus ac divifione per i infticuca 

obtinebitur /^*; 00 vy + px, adcoque vXX>^^^ OO^cx fuppoClo 
theorematc/>v 00^ i & tandem />/»*jr"m 00^77. Undc non tantum pa- 
terc vidctur, quod dcmohftrandum lufccperami ncmpc datis numcns 
x8Cf, ipfiufque f logariihmo ^, altcrius numcri ipfius nimirum *> 
logariihroum p invcniri Tola cxtradionc radicis quadrata:. Vcrum & 
dato ipfius * logarithmop, numcrifque *& ;, altcrum logarithmuin 
a fine uUa omnino radicum extraaionc emcrcete. Quod , quamvis 
Jogaxithmoium naturae rcpugnct , quin & ipUus Dn. Auihons lentcn- 
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4* Bemh.NiciiwentijtCoiifidcratfecundar. 

cue pcoculihibidcoiicranetttr , po(icis umen hifcc (beorcmatibus > kgiri* 
wac couctbdi mibi vidccor ^ com preffim ubique calculus hie ipfis Eru- 
dicifliim Viri ^eftigik infiftac Liac (ne q^i^^uam hie didimoicm) t;Qo-r 
modo ex xquaciooc paf;. ^14. hn. 14, analogifnaum linca i^. (ubjna- 
€tam dcdttKCcit Vir prxclari^dmus , noa accin^m , utt ncc fiindaoieu* 
tiiin> qaoniticurqtnncicatem4r»di£krcotiaiidiU>rmDlahn. i^.fubncxay 
<^uiB edico algoricbmo fuo pro cjEfonenualiuin dif&ieociacione aftri- 
bi poftolacy ingeniodiCmus Dn. Author. 

. £1 hi quidem io cau(a adhuc funt (crupuU > qno minos praedaQtiffi. 
vis hiicc Viris uficacam cxponcotialcs difierentiaodi metbodam » etfi 
iiibtilicacein ipfiw qoo mcdiocrem 9 qiix Leibniciaoa inveiua Bernouil- 
liaoaque ouC]uain noo ^oroicatiir » iiimmopcre admirer > pro tuca (atis 
tc gvuneuica adhibcrc uequeam ; donee aflumcos canoncs ubcriori 
demonftracionc mutiire, dubii£que remaocntibustheoreinacuin(uoruin 
cercicudioeiii vindicate iniigoibus hi(ce Geomccris vifum fuerit *, quod 
nnicam (i pro gencrofitate fua pra^are noa rcfugerinc » quae rccondi* 
urum hadeoos tot vcricacam detcdioQe , felicibus ipforom laboribus» 
fulgec 9 indicfque nova invencoruni mulcicadine crcfcic , fccurum hoc 
vaSo latiocinandi craaiicem nada, plus nutco debebic fublimior Ana* 
fyfis. Cui quidcm fcopo ii (poue a me difficulcatcs qoalefcunque quid 
comribotde cenfendae fint , non eziguum, ad matheieos promodonem 
cas couculifle ^udcbo , vel hoc folo nomine > quod rami in hoc fta« 
dii genere Yin > ad recondiciora > qux hue ufque prcfTa poflcderunt , 
Ceometrix arcana » piiUicoindulgeQda> hacua confidcrationc impelii 
(e paffi fucrinc 
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